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PRAFATIO.

In dandis accipiendisque muneribus, ita recte officia,
pracipue inler eos qui sese magnifaciunt, @stimantur,
si liguido constabil, nec ab hoc aliud quod liberalins
afferret ingentum, nec ab illo unquam, quod jucundius
benevolentia complecteretur acceptum. Hee ipse consi-
derans, attali non ignava opum pondera, quibus ad fa-
cinus nihil instructius est, cum habendi sitis incanduit.
Ad meritum nihil vilius, cum ea sibi victor animus cal-
cata subjecit, sed ea que ex Grecarum opulentia litte-
rarum,in Romane orationis thesaurum sumpta convezi-
mus. Ita enim mei quoque operis mihiratio constabit, si
que ex sapientie doclrinis elicui, sapientissimi judicio
comprobeniur. Vides igitur ut tam magni laboris effe-
clus, tuum lantum exspectet examen, nec in aures pro-

LIBRI DUO,

A enim hoc judicium multis artibus probetur excultum,

uno tamen cumulatur examine. Experiare igitur licet
quantum nobis in hoc studio longis tractus o:iis labor
adjeceril. An rerum sublilium fugas exercitale mentis
velocitas comprehendat? Utrum jejune macies orationis,
ad ea que sunt caligantibus impedita sententiis, expe.
dienda sufficiat? Qua in re mihi alieni quoque judicii
lucra queruntur, cum tu, utrarumque peritissimus lit
terarum, possis Grai® orationis expertibus, quantum de
nobis judicare audeant, sola tantum promunliatione
prascribere. At non alterius obnoxius institutis, arctis-
sima memetipse translationis legé constringo, sed pau-
lulum liberius evagatus, alieno itineri, non vestigiis in-
sisto. Nam et ea quee de numeris a Nicomacho diffusius
disputata sunt, moderata brevitate collegi. Et quee trans-

dire publicas, nisi docte sententice astipulatione nitatur, B cursa velocius angustiorem intelligentie prestabant

In quo nihil mirum videri debet, cum id opus quod
sapientie inventa persequitur, non aucloris sed alieno
fncumbit arbitrio. Suis quippe instrumentis res rationis
expenditur, cum judicium cogitur subire prudentis. Sed
#uic munusculo, non eadem que ceeteris imminent arti-
bus munimenta constituo. Neque enim fere ulla, sic
cunctis absoluta partibus, nullivs indiga, suis tantum
est scienlia nixa presidiis, ut non celerarum quoque
artium adjumenta desideret. Nam in effigiandis mar-
more staluis, alins excidend® molis labor est, alia for-
mande imaginis ratio. Nec ejusdem artificis manns,
politi operis nitor exspectat. Ac depingende manibus
tabule commisse fabrorum, cere rustica observatione
decerptee, colorum fuci mercatorum solertia perquisiti,

lintea operosis elaborala texirinis, multiplicem materiam C

* preestant. Nonne idem quoque in bellorum visitur in~
strumentis? Hic spicula sagiltis exacuit, illi validus
thorax nigra gemit incude. Ast alius crudi umbonis
tegming, proprii laboris orbi infigenda mercatur, tam
mullis artibus ars sna perfivitur. Ast nosiri laboris
absolutio longe ad faciliorem currit eventum. Tu enim
solus manum supremo operi impones, in quo nihil de
decernentium necesse est laborare consensu. (Juamlibet

aditum, mediocri adjectione reseravi, ut aliquando ad
evidentiam rerum, nostris etiam formulis ac descriptio-
nibus uteremur. Quod nobis quantis vigiliis ac sudore
constiterit, facile sobrius lector agmoscet. Cum igitur
quatuor matheseos disciplinarum, de arithmelica, que
est prima, prescriberem , tu tantum dignus eo munere
videbare, eoque magis in errato opus esse intelligebam.
Nam etsi apud te facilis venire locus essel, aliquando
tamen ipsam formidabat facililatem suspecta securilas,
Arbitrabar enim nihil tant® reverentie oblalum iri
oportere, quod non elaboratum ingenio, perfectum stu-
dio, dignum postremo tanto olio videretur. Non igitur
ambigo quin pro tua in me benevolentia supervacua re-
seces, hiantia suppleas, errata reprehendas, commode
dicta, mira animi alacritate suscipias. Que res impulit
pigram consilii moram. Nimios enim mihi fructus pla-
citura restituent. Novi quippe quanto studiosius nostra
quam ceeterorum bona diligamus. Recte ergo quasi au-
reos Cereri culmos, et maturos Baccho palmites, sic ad
te rudimenta movi operis transmisi. Ty tantum pa-
terna gratia nostrum provehas munus, ita et laboris
mei primitias doctissimo judicio comsecrabis, et nom
majore censebitur auctor merito quam probator.

Sy

LIBER PRIMUS.

CAPUT PRIMUM.
Divisio mathematice.

Inter omnes prisce auctoritatis viros qui, Pytha-
gora duce, purfore mentis ratione viguerunt, con-
stare manifestum est haud quemquam in philosopbiz
disciplinis ad cumulam perfectionis evadere, nisi cui
talis prudentiz nobilitas quodam quasi quadrivio ve-
stigatur, quod recte solertiam intuentis non latebit.
Est enim savientia rerum qua sunt suique immuta-

bilem substantiam sortiuntur comprehensio veritatis.
Esse autem illa dicimus, quz nec intentione cre-
scunt, nec retractione minuuntur, nec variationibus
permutantur, sed in propria semper vi, suz se nature
subsidiis nixa custodiunt. Hzc autem sunt qualitates,
quantitates, forma, magniludines, parvilates, ®qua-
litates, habitudines, actus, dispositiones, loca, tem-
pora, et quidquid adunatum quodammodo corporibus
invenitur. Que ipsa quidem patura incorporea sunt,
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et immutabilis substantiz ratione vigentia, participa-
tione vero cor'poris permutantur, et lactu variabilis
rei, in vertibilem inconstantiam granseunt. Hzc igitar
(quoniam ut dictum est, natura immutabilem substan-
tiam vimque sortita sunt) vere proprieque esse dicun-
tur. Horum igitur, id est , qua sunt proprie, qu:eqlle
§u0 nomine essentiz nominantur, scientiam, sapientia
profitetur. Essentie autem geminz partes suni, una
continua, et suis partibus juncts, nec ullis finibus
distributa, ut est arbor, lapis, et omnia mundi hujt':s
corpora, qua proprie magnitudines appellantur. Aln.
vero disjuncta a se, et determinata partibus, et quasi
acervalim in unum redacta concilium, ut grex, popu-
Jus, chorus, acervus, et quidquid eorum quorum par-
tes propriis extremitatibus terminantur, et ab alterius
fine discret sunt. His, proprium nomen est multi-
tudo. Rursus multitudinis alia sunt per se, ut tres vel
quatuor, vel ietragonus, vel quiliber numerus, qui, ut
sit, nullo indiget. Alia vero per scipsa non constant,
sed ad quiddam aliud referuntur, ut duplum, ut dimi-
dium, ut sesquialterum, vel sesquitertium, et quid-
quid tale est, quod. nisi relatum sit ad aliud , ipsum
esse non possit. Magnitudinis vero, alia sunt manen-
tia, motuque carentia, alia vero, quz mobili semper
rotatione vertuntur, nec ullis temporibus acquiescunt,
Horum ergo, illam multiludinem que per se est,
arithmelica speculaiur integritas. lllam vero, qua ad
aliquid, musici modulaminis temperamenta perno-
scunt. Tmmobilis vero magnitudinis, geometrica noti-
tiam pollicetur. Mobilis scientiam, astronomica disci-
pline peritia vindicavit. Quibus quatuor partibus si
carcat inquisitor, verum invenire non possit, ac sine
hac quidem speculatione veritatis nulli recte sapien-
dum est. Est enim sapientia earum rerum quax vere
sunt, coguitio et integra comprehensio. Quod hzec
qui spernit, id est, has semitas sapienti, ei denun-
tio non recte philosophandum. Siquider philosophia
est amor sapientiz, quam in his spernendis ante
eontempserit. Hlud quoque addendum arbitror quod
‘euncla vis multitudinis ab uno progressa termino, ad
jnfinita progressionis augmenta concrescit. Magni-
tudo vero, a finita inchoans quantitate, modum in
divisione non recipit. Infinitissimas enim sui corpo-
‘ris suscipit sectiones. Hanc igitur nature infinitatem,
indeterminatamque potentiam philosophia sponte

“repudiat. Nihil enim quod infinitum est vel scientia D
potest colligi, vel mente comprehendi. Sed hine sum- -

psit sibi ipsa ratio, in quibus possit indagatricem
veritatis exercere solertiam. Delegit enim de infiniiz
multitudinis pluralitate, finitz terminum quantitatis,
et interminabilis magnltudinis sectione rejecta, de-
finita sibi ad cognitionem spatia depoposcit. Constat
jgitor quisquis hac pratermiserit, omnem philoso-
phix perdidisse doctrinam. Hoc igitur illud quadri-
vium est, quo iis viandum sit, quibus excellentior
animus a nobiscum procreatis sensibus, ad intelli-
- gentize certiora perducitur. Sunt enim quidam gradus
cert:eque progressionum dimensiones, quibus ascendi
progredique possit, ut animi illum oculum, qui (ut
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A ait Plato) multis oculis corporalibus salvan constitui-
que sit dignior, quod eo solo lumine vestigari vel in-
spici veritas queat. Hunc, inquam, oculum deiner-
sum, orbatumque corporeis sensibus, he discipline
rursum illuminent. Qua igitur ex his prima discenda
est, nisi ea qua principium matrisque quodammodo
ad ceteras obtinet portionem? Hxzc autem est arith-
metica. Hre enim cunclis prior est, non modo quod
hane ille hujus mundanz molis conditor Deus, pri-.
mam su:e habuit ratiocinationis exemplar, et ad hane
cuncta constituit, quecunque fabricante ratione, per
numeros assignati ordinis invenere concordiam ; sed
hoc quoque prior arithmetica declaratur, quod quz-
cunque nalura priora sunt, his sublatis simul poste-
riora tolluntur. Quod si posieriora pereant, nihil de
B statu prioris substantiz permutatur, ut animal prius
est homine. Nam si tollas animal, statim quoque ho-
minis natura deleta sit. 8i bominem sustuleris, ani-
mal non peribil. Et econtrario ea semper posteriora
sunt que secum aliud quodlibet inferunt, ea priora
que, cum dicta sunt, nihil secum de posterioribus
trabunt, ut in eodem quoque homine. Nam si homi-
nem dixeris, simul quogue animal nominabis. ldem
est enim homo quod animal. Si animal dixeris, non
speciem simul hominis intulisti. Non est enim idem
animal quod homo. Hoc idem in geometrica ve! in
arithmetica videtur incurrere. Si enim numeros tol-
las, unde triangulum vel quadratum, vel quidquid in
geometria versatur? qua omnia numerorum deno-
minativa sunt. At vero, si quadratum triangulumque

C sustuleris, omnisque geomelrica consumpta Bit, tres
.+ et quatuor, aliorumque numerorum non peribunt vo-
cabula. Rursum cum aliquam geometricam formam
dixero, est illi simul numerorum nomen implicitem.
Cum numeros dixero, nondum ullam formam geome
tricam nominavi. Musica vero quam prior sit nume.
rorum vis, hinc maxime probari potest, quod nor
modo illa natura priora sunt, que per se constant,
quam illa que ad aliquid referuntur, sed etiam es

. ipsa musica modulatio numerorum nominibus adno-
tatur. Et idem in bac evenire potest quod in geome-
trica predictum est. Diatessaron enim et diapente e
diapason ab antecedentis numeri nominibus nuncu-
pantur. Ipsorum quoque sonorum adversus se propor-
tio, solis neque aliis nymeris invenitur. Qui enim
sonas in diapason symphonia est, idem duplicis nu-
meri proportione colligitur. Que diatessaron est mo-
dulatio, epitrita collatione componitur.Quam diapente
symphoniam vogant, hemiolia medietate conjungitar,
Qui in numeris epogdous est, idem tonus in musica,
Et ne singula persequi laborem, hujus operis sequen-
tia, quauto prior sit arithmetica, sine ulla dubitatione
monstrabunt. Spharicam vero atque astronomicam
tanto precedit , quanto du reliqua disciplin hane
tertism natura precedunt. In astronomica enim, cir-
culi, sphzra, centrum, parallelique circuli, medius.
que axis est, quz omnia geometric disciplinz cora
sunt, Quare est eliam ex hoc ostendere seniorem
geometricz vim, quod omnis motus est post quietem,
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et natura semper sfatio prior est. Mobilium vero A potest in maxima parvissimaque dividi. Maxima spa-

astronomics, immobiliom - geometrica doctrina est,
vel quod harmonicis modulationibus motus ipse ce-
lebratur astrorum. Quare constat quoque musice
vim, astrorum cursus anliquitale precedere, quam
superare natura arithmeticam dubium non est, cum
prioribus, quam iila est, antiquior videatur. Proprie
tamen ipsa numerorum natura, omnis astrorum cur-
sus, omnisque asironomica ratio constituta est. Sic
enim orlus occasusque colligimus, sic tarditates velo-
cilatesque errantium siderum custodimus, sic defe-
ctus et multipliees luna variationes agnoscimus.Quare
quoniam prior, ut claruit, aritbmetice vis est, hinc
disputationis sumamus exordium.

CAPUT 1.
De substantia numeri.

Omnia quazcunque a primeva rerum natura con-
structa sunt, numerorum videntur ralione formata,
BHoc enim fuit principale in animo conditoris exem-
plar. Hinc enim quatuor elementorum multitudo mu-
toata est, hine temporum vices, hinc motus astrorum,
caelique conmversio. Qua cum ita sint, cumque
omnium status numerorum colligatione fungatur,
eum quogue DUMErum necesse est , in propria sem-
per sese habentem’ qualiter substantia, permanere,
eumque compositum non ex diversis. Quid eaim nu-
meri substantiam conjungeret, cum ipsius exemplum
cuncta junxissel ? sed ex seipso videtur esse compo-
situs. Porro autem nihil ex similibus componi vide-
wr, nec ex his que nulla rationis proportione jun-

tio, parvissima quantitate, secundum duorum istorua
generum contrarias Passiones. Impar vero numerns
est, cui hoc quidem accidere non potest, sed cujos
in duas inzquales summas naturalis est sectio. Hoe
est autem exemplar. UL si quitihet 13108 par nnre-
rus dividatur, major quidem (quantum ad divisivuis
spalia pertinet) non invenietur quam discreta medie-
tas; quantitate vero nulla minor sit, quam in gemina
facta partitio, ut si psar numerus qui est 8, dividatar
in 4 atque alios 4, nulla erit alia divisio, qua majo-
res partes efficial. Porro autem nulla erit alia divis
8i0 qu totum numerum minore dividat quantitate,
In duas enim partes divisione, nihil minus est. Cuin
enim tolum quis fuerit trina divisione partitus, sp-ti

B quidem summa minuitur, sed numerus divisionis an-

gewr. Quod avtem dictum est, secundum duorum
generum contrarias passiones, hujusmodi est. Praedo-
cuimus cnim quantitatem in infinitas pluralitates
aecrescere, spatia vero, id est magnitudines, in infis
nitissimas minui parvitates, atque ideo bie contra
evenit; hac namque paris divisio, spatio est maxima,
parvissima quantitate. '
CAPUT V.
Alia secundum antiquiorem modum diffinitie parn »
imparis.
Secundum antiquiorem vero modum, alia est pa-

ris nuincri definitio. Par numerus est qui in duae
®qualia, et in duo inequalia panitionem recipit, sed

guntur, et a se omni substantia naturaque discreta C Ul in neutra divisione, vel impariiati parit .8, vel pa

sunt. Constat ergo quoniam conjuncius est numerus,
neque ex similibus esse conjunctum, neque ex his
quse ad se invicem nulla ratione proportionis herent.

Erunt ergo, numeros, prima qua conjungant, ad sub-

stantiam quidem qua constent, semperque perma=—
peant. Neque enim ex non existentibus efici quid-
quam potest, et sunt ipsa dissimilia et potentia com-
ponendi. Hee autem sunt quibus numerus constat,
par alque impar. Qus divina quadam potentia cum
disparia sint contrariaque, tamen ex una genitura
profluunt, et in unam compositionem modulationem-
que junguntur.
CAPUT 1ll.
De diffinisions et divisione numeri, et diffinitione paris
el imparis.

Et primum quid sit numerus diffiniendum est. Nu-
merus est unitatum collectio, vel quantitatis acervus
ex unitatibus profusus. llujus igitur prima divisio est
in imparem atque parem. Et par quidem est, qui po-
test in 2qualia duo dividi, uno medio non interci-
dente. Impar vero quem nullus in mqualia dividit,
quin in medio predictus unus intercidat. Et hac
_ quidem hujusmodi diffinitio vulgaris est et nota.

CAPUT IV.
Diffinitio numeri paris et imparis secundum Pytha-
goram.

llia autemm secundum Pythagoricam disciplinam

glis est. Par numerus est, qui sub eadem divisione .

ritati imparitas misceatur , preter solum paritatis
principem binarium numerum, qui inzqualem noa
recipit sectionem , propterea quod ex duabus unitati-
bus conslat, et ex prima duorum quodammodo pari-
tate. Quod autem dico, tale est : si enim ponatur par
numerus, potest in duo ®qualia dividi, ut denaries
dividitur in quinos. Porro autem et per inzqualia, af
idem denarius in 3 et in 7. Sed hoc modo, ut cum una
pars fuerit divisionis par, alia quoque par invenia-
tur, et si una impar, reliqua ab ejus imparitate non
discrepet, ut in eodem numero qui est denarius. Cam
enim divisus est in quinos, vel cum in 3 et in 7 utree-
que in ulraque portione parles, impares exstilerunl.
Si autem ipse vel alius numerus par dividatur in

D ®quales, ut octonarius in 4 et in &, et ilem per in-

®quales, ut idem octonarius in 5 et in 3, in illa qui-
dem divisione ulreque poaries pares facte sunt, el
in hac utreque impares exstiterunt. Neque unquam
fieri potest, ut cum una pars divisionis par fuerit,
alia impar inveniri queat, aut cum una impar sit,
alia par possit intelligi. Impar vero numerus est qui
ad quamlibet illam divisionem, per inzqualia semjer
dividitur,, ut utrasque species numeri semper osten-
dat, nec unquam allera sine altera sit, sed una pars
paritati, imparitati alia deputatur, ut 7 si dividas in
Betin 4, altera portio par, altera impar est. Et hoe
idem in cunctis imparibus numeris invenitur, Neque
unguam in imparis divisione, preter se esse possual
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b= gemme species, que naturaliter vim numerl A cum nomine ipso vocabuloque pariter par invenia-

substantiamque componunt.
CAPUT VI
Diffinitio paris et imparis per alterutrum.
" Quod si hzc etlam per alterutras species diffinienda
sunt, dicetur imparem numerum esse, qui unitate
differt a parl, vel incremento, vel diminutione. Item
par numerus est, qui unitate differt ab impari, vel
incremento , vel diminutione. Si enim pari unum
dempseris vel unum adjeceris, et impar efticitnr, vel
si impari idem feceris, par continuo procreatur.
CAPUT VIL
De principalitate unitatis.
Oninis quoque numerus circum se- positorum et
naturali sibimet dispositione junctorum medietas
est. Et qui super duos illos sunt, qui medio jungun-
tur, si componantur, etiam jpsorum supradictus nu-
merus media portio est, et rursus illorum qui sunt
super secundo loco junctos, cum ipsi quogue sint
composili, prior his numerus medietatis loco est, et
hoc erit usque dum occurrens unitas terminum fecerit.
Ut si ponat quis quinarium numerum, alirinsecus
circa ipsum sunt, supra 4, inferins 6. Hi ergo s jun-
cli sunt, faciunt 40, quorum 5 numerus medietasest.
Qui autem circa ipsos, id est circa 6 et 4 sunt, 3sci-
Jicet et 7; idem si juucti sunt, eorum quinarius nu-
merus medietas est. Rursus istorum, qui altrinsecus
-positi sunt, si jungantur, etiam hi quinarii numeri
dupli sunt. Nam super 3 sunt 2, super 7 sunt 8. Hi
ergo si juncti sunt faciunt 40, quorum quinarius rur-
sus medietas est. Hoc idem in omnibus numeris eve-
nit, usque dum ad unitatis terminum perveniri queat.
Sola enim unitas circum se duos terminos non habet,
atque ideo ejus, qui est prope se, solius est medietas.
Nam juxta unum solus est binarius naturaliter con-
slitutus, cujus unitas media pars est. Quare constat
primam esse unitatem, cunctorum gui sunt in natu-
rali dispositione numerorum, et etiam rite lotius
quamvis prolis®, genitricem pluralitatis agnosci.
CAPUT VIII.
Divisio paris numeri
Paris autem numeri species sunt 3. Est enim una
quz dicitur pariter par, alia vero pariter impar, tertia
impariter par. Et contraria quidem, locaque obtinen-
tia summitatum, videntur esse pariler par, et pariter
impar. Medietas autem quedam qua utrorumque
participat, est numerus qui vocatur impariter par.
CAPUT. IX.
De numero pariter pari ejusque proprietatibus.
Pariter par numerus est qui polest in duo paria
dividi, ejusque pars in alia duo paria, partisque pars
in alia duo paria, ut boc totiens fiat,usque dum divisio
partium ad indivisibilem naturaliter perveniat uni-
tatem. Ut 64 numerus habet medietatem 32, hic au-
tem medietatem 16, hic vero 8, hunc quoque quater-
narius in 2qua parlitur, qui hinarii duplus est, sed
binarius unilatis medietate dividitur, qua unitas na-
turaliter singularis , non recipit sectionem. Huic nu~
ero videtur accidere, ut quacunque ejus fuerit pars,

D

tur, tum etiam quantitate. Seéd ideo mihi videtur hie
Bumerus pariter par vocatus:, quod ejus omnes par-
tes el nomine et quantitate pares pariter inveniantur.
Quomodo autem et nomine et quantitate pares ha-
beat partes hi¢ numerus, post dicemus. Horum au-
tem generatio lalis est. Ab uno enim quoscunque in
duplici proporiione notaveris, semper pares pariter
procreantur. Prater hanc autem generationem ut na-
scantur aliter, impossibile est. Hujus autem i tale
videtur per ordinem descriptionis exemplum. Sint
itaque cuncii duplices ab uno 4, 3, 4, 8, 16, 32, 84,
128, 256, 512, atque hinc si fiat infinita progressio,
tales cunctos invenies. Faclique suntabuno in dupliei
proportione, et omnes sunt pariter pares. lllud autem
B non minima consideratione dignum est, quod ejus
omnis pars, ab una parte quacunque qua intra ipsum
numerum est denominatur, tantamque summam
quantitatis includit, quota pars est alter numerus pa-
riter paris, illius qui eum continet quantitatis. Itaque
. fit ut sibi partes ipse respondeant, ut quota pars
una est, tantam habeat altera quantitatem, et quota
pars ista est, tanlam in priore summam necesse sit
multitudinis inveniri. Et primum fit, si pares fuerint
dispositiones, ut duz mediz partes sibi respondeant,
post vero qua super ipsas sunt sibi invicem conver-
tantur, atque hoc idem fiat donec uterque terminus
extremitates incurrat, Ponatur enim pariler paris
ordo, ab uno usque 428, hocmodo 1, 2, 4, 8, 16,
32, 64, 128, et ea sit summa maxima, In hoc igitur
quoniam pares dispositiones sunt, una medietas non
potest inveniri. Sunt igitur duz, id est 8 &1 16, que
consideranda sunt, quemadmodum ipsa sibi respon-
deant. Totius enim summs®, id est 128, octava pars
est 16, sexta decima 8. Rursus super has partes qua
sunt, ipse sibi invicem respondebunt, id est 32 et 4.
Nam 32 quarta pars est lolius summe, 4 vero trige- -
sima secunds. Rursus super has paries 64, secunda
pars est, 2 vero sexagesima quaria. Donec extremi-
tates limitem faciant, quas dubium non est eadem
responsione gaudere. Est enim omnis summa, semel
428, unus vero, centesimus vigesimus octavus. Si
aulem impares terminos ponamus, id eslt summas
(idem enim terminos, quod summas, nomino), secun-
dum imparis naturam, potest una medietas inveniri,
alque una sibi ipsa est responsura. Si enim ponatur
hic ordo 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, una erit sola medie-
1as, id est 8, Qui 8 summz lotivs pars est oclava, et
sibi ipsi ad denominalionem quantitatemque conver-
titur. |[Eodemque modo, sieut superius, circa ipsum
qui sunt termini, donant sibi mutua nomina, secun-
dum proprias quantitales, vocabulumque permutant.
Nam 4 sexia decima pars est totius summe, 16 vero
quarta. Et rursus super hos terminos, 32 secunda
pars est lotius summa, 2 vero trigesima secunda, et
semel t0ta summa 64 sunt, sexagesima quarta vero
unitas invenitur. Hoc igitur est quod dictum est,
omnes ejus partes et nomine el quantilale pariter
pares inveniri. Hoc quoque multa consideratione,
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multaque constantia divinitatis perfectum est, ut A partes aquales recipit seclionem, partes vero ejos

ordinatim dispositz_minores summz in hoc numecro
el super seipsas coacervale sequenti minus uno
semper ®quentur. Si enim unum jungas his qui se-
quuntur duobus, flunt 3, id est, qui uno minus qua-
ternario cadunt. Et si superioribus addas 4, sunt 7,
qui ab octonario sequente sola unitate vincuntur. Sed
si eosdem 8 supradictis adjunxeris, 18 fient, qui par
16 numeri existeret quantitati, nisi minor unitas im-
pediret. Hoc autem prima etiam numeri progenies
servat alque custodit, Namque unitas que prima cst,
duobus subsequentibus sola est unitate contractior,
Unde nihil mirum est, totum summz crementum
proprio consentire principio. Haxc autem nobis con-
sideratio maxime proderit, in his numeris cogno-

mox indivisibiles atque insecabiles permanebont,
ut sunt 6, 10, 14, 18, 22, et his similes. Mox enim
hes numeros si in gemina fueris divisione partitus,
incurris in imparem, quem secare non possis. Acci-
dit autem his quod omnes partes contrarie denomi-
Datas habent, quam sunt quantitates ipsarum partium
que denomimantur. Neque unquam fleri potest ut
quazlibet pars hujus numeri ejusdem generis deno-
minationem quantitatemque suscipiat. Semper enim
si denominatio fuerit par, quantitas partis erit impar,
et si fuerit denominatio impar, quantitas erit par, ut
in 18. Seeunda cjus pars est, id est media, quod pa-
ritatis nomen est 9, quz impar est quantitas. Tertia
vero que impar est denominatio sex, cui par plan-

scendis quos superfluos vel imminutos imperfectosque B litas est. Rursus si convertas, sexta pars qua par

monstrabimus. Illic enim coacervata quantitas par-
tium numeri tolius termino comparatur, Illud quoque
nulla possumus oblivione transmittere, quod in hoc
numero respondentibus sibi invicem partibus mul(j-
plicatis, major extremitas ejusdem numeri summagque
conficitur. Et primum si pares fuerint dispositiones,
medii multiplicantur, atque ide qui super ipsos sunt,
usque ad supradictos extremitates. Si enim fuerint
pares dispositiones, secundum naturam paris duos

in medio terminos continebunt, ut in ea dispositions .

numerorum in qua extremus terminus 128 (finitur.
In hoc enim numero medietates sunt 8, scilicet, et 16
“que in se multiplicatz majoris summam crescente
pluralitate conficient. Octies enim 16, vel sedecjes 8

est denominatio, tres sunt, sed ternarius impar est.
Et nona pars, quod impar est vocabulum, 2 qui par
numerus est. Atque idem in aliis cunctis qui suat
pariter impares invenitur. Neque unquam fieri potest,
ut cujuslibet partis, sit ejusdem generis nomen et
namerus. Fit autem horum procreatio numerorum,
si ab uno disponantur, quicunque duobus differunt,
id est omnibus imparibus naturali sequentia atque
ordine constitutis. Namque hi si per binarium nn-
merum multiplicentur , omnes pariter impares, rite
pluralitas dimensa efficiet. Ponatur caim prima uni-
tas, id est4, et post hanc qui ab hac duobus differt,
id est 3, et post hunc qui rursus a superiore duobus,
id est 5, et hoc in infinitum.Et sit hujusmodi dispositio

si multiplices, 128 summa concrescit. Aique hi nu- C 4, 3, 8, 7, 9, 11, 13, 15, 17, 19. Ui ergo naturaliter

meri qui super eosdem sunt, si multiplicentur idem
faciunt. Nam 4 et 32 in se si multiplices, supradictam
facient extremitatem, 4 enim trigies et bis, vel qua-
" ter 32 ducti, 4128 immutabill necessitate complebunt.
Atque hoc usque ad extremos lerminos cadil, id est
1 et 128. Semel enim extremus terminus 128 est.
Centies vigies atque octies unitate multiplicata, nihil
de priore quantitate mutabitur. Si autem impares
fuerint dispositiones, unus medius terminus inveni-
tur, alque ipse sibi propria multiplicatione respon-
_ det. In eo namque ordine numerorum, ubi extremus
terminus 64 pluralitate concluditur, sola invenitur
una medietas, id est 8. Quam si octies, id est in se-
metipsam multiplices 64 explicabit. Atque idem red-

sequenles impares sunt, quos nullus in medio par
numerus distinguit : hos si per binarium numerum
multiplices, efficies hoc modo, bis unum, id est qui
dividitur quidem, sed ejus partes indivisibiles repe-
riuntur propter insecabilis unitatis naturam. Bis 3,
bis 5, bis 7, bis 9, bis 11, et deinceps, ex quibus na:
scuntur hi, 2,6, 10, 14, 18, 22. Quos si dividas,
unam recipiunt sectionem, c@teram repudiantes,
quod secunda divisio ab imparis medietate partis ex-
cluditur. His autem numeris ad se inviceth quater-
narii sola distantia est. Namque inter 2 et 6 numeros,
4 sunt. Rursus inter 6 et 10, et inter 10 et 14, et
inter 44 et 48, idem quaternarius differentiam facit.
Hi namque omnes quaternaria sese numerositate

dunt illi qui super hanc medietatem sunt, ut dudum D transcendunt. Quod idcirco contingit, quoniam primi

- hi qui super duas positi faciebant. Nam quater 16,
64 sunt, et selecies 4 idem complent. Rursus bis
32, facti a 64 non discedunt, et trigies bis duo, eos-
dem cumulant, et semel 64, vel unitas sexagies qua-
ter multiplicata , eumdem numerum sine ulla varie~
tate restituent.
: CAPUT X.

De numero pariter impari ejusque proprietatibus.

-Pariter autem impar pumerus est qui et ipse qui-
dem paritatis naturam substantiamque sortitus est,
sed in contraria divisione, naturz numeri pariter
paris opponitur. Docebitur namque quam longe hic
dissimili ratione dividatur. Nam quoniam par est, in

qui positi sunt, hoc est corum fandamenta, binario
se numero precedebant, quos quoniam per binarium
multiplicavimus, in quaternarium numerum crevit
illa progressio. Duo enim per bis muliiplicati quater-
narii faciunt summam. Igitur in naturalis numeri dis-
positione, pariler impares numeri quinto loco a se
distant, solis 4 se pracedunt, 3 in medio transeun-
tes, per binarium numerum multiplicatis imparibus,
procreati.Contrariz vero esse dicunturha species nu~
merorum, id est pariter par, et pariter impar, quod
in numero pariter impari sola divisionem recipit ma-
jo1 extremitas, in illo vero solus minor terminus se-
clione solutus est, et quod in forma pariter paris nu-
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meri ab extremitatibus incipienti,ret usque ad medix A sectio illa non pervenit, sed ante unitatem ipvenitar

progredienti, quod continetur sub extremis terminis,

idem est illi quod continetur sub intra se positis sum- -
mulis. Atque hoc idem usque dum ad duas medietar

tes fuerit ventum, in dispositionibus scilicet paribus.
Si autem fuerint impares dispositiones, quod ab una
medietate conficitur, hoc idem sub altrinsecus posi-
tis partibus procreatur, Atque hoc usquedum ad ex-
tremilates processio liat. In ea enim dispositione qua
est 2, 4, 8, 16, idem reddant 2 per 16 multiplicati,
quod 4 per octonarium numerum ducti. Utroque enim
modo 32 fient. Quod si impar sit ordo, ut est 2, 4,
8, idem facicnt extremi quod ‘medietas. Bis enim 8
sunt 16, quatuor quater sunt 16, qui numerus a qua-

terminus, quem secare non possis. Obtinet autem -
qua illi quoque recipiunt, quod quedam partes ejus
respondent, denominanturque secundum genus suum
ad propriam quantitatem, ad similitudinem, scilicet
pariter paris numeri. Alize vero partes contrariam
denominationem sumunt proprie gquantitatis, ad pa-
riter imparis scilicet formam. In 24 enim numero,
par est quantitas parlis a pari numero denominata.
Nam quaria 6, secunda vero 12, sexta vero 4, duo-
decima Q.l'qu:e vocabulo partium a quantitatis pari-
tate non discrepant. Contrariz vero denominantur,
cum ltertia pars octo, octava vero 3, vigesima autem
quarta 1, quz denominationes cum pares sint inve-

ternario in se ducto perficitar. In numero vero pari- B hiuntur impares quantilates, et cum sint pares sum-

ter impari, si fuerit unus in medio terminus, circum
se positorum terminorum si in unum redigantur me-
dietas est. Et idem eorum quoque qui super hos sunt
terminos medietas est. Atque hoc usque ad extremos
omnium (erminorum, ut in eo ordine qui est pariter
imparium numerorum 2, 6, 10, junctus binarius cum
denario 12 explet, cujus senarius medietas inveni-
tur. Si vero fuerint duz medietates junct®, ipsae
utreque xquales erunt super se terminis constitulis.
Ut est in hoc ordine, 2, 6, 10, 14. Juncti enim 2 et
14, in 16 cresgunt, quos senarius cum denario copu-
latus efficiet. Atque hoc in numerosioribus terminis
intio sumpto a mediis evenit, usque dum ad extrema
veniatur. ©
CAPUT XL
De numero impariter pari ejusque proprietatibus, et

descriplionis ad impariter paris, in latitudine, in -

longitudine, ad pariter paris naturam pertinentis ,
expositio.
Impariter par numerus est.ex utrisque confectus,

et medietatis loco gemina exiremitate concluditur, .

ut qua ab utroque discrepet, eadem ad alterutrum
cognatione jungatur. Hic autem talis est qui dividi-
tur in ®quas partes, cujusque pars in alias ®quas di-
vidi potest, et etiam aliquando partes partium divi-
duntur, sed non ut usque ad unitatem progrediatur
®quabilis illa distinctio,utsunt 24 et 28. Hi enim pos-
sunt in medietates dividi, et eorum rarsus partes in
alias medietates, sine aliqua dubitatione soivuntur.
Sunt etiam quidam alii numeri, quorum partes alias
recipiunt divisiones, sed ipsa divisio ad unitatem
usque non pervenil. Igilur in eo quod plus quam unam
suscipit sectionem, habet similitudinem pariter paris,
sed a pariter impari segregatur. ln eo vero quod us-
gue ad unum sectio illa non ducitur, pariter imparem
non refutat, sed a pariter pari disjungitur. Contingit
autem huic numero et utraque habere que superio-
res non habent, et ulraque que illi recipiunt obti-
sere. Eu habet quidem quod utrique non habent,
quod cum in uno solus major teeminus divideretur,
in alio vero solus minor termious non divideretur,
in hoc neque solus major terminus divisionem reci-
pit, neque minor solus terminus a divisione sejungi-
tur. Nam et partes solvuntur, et usque ad unitatem

mz, sunt impares denominationes. Nascuntur autem
tales numeri ita, ut substantiam naturamque suam
in ipsa etiam propria generatione designent, ex pari-
ter paribus et pariter imparibus procreati. Pariter
enim inpares, cunctis dodum ordinatim positis im4
paribus, nascebantur, pariter vero pares ex duplici
progressione. Disponantur igitur omnes in ordinem
nawraliter impares, et sub his a quatuor inchoantes
omnes duplices, et sint boc imodo :

"5 1 517 719 T HNI6

| 4 8 | 16 | 32 64 128 B
His igitur ita posilis, si primus primi ﬁ:ulliplicatlone
concrescat, id est si quaternarii ternarius, vel si idem

dprimus secundi, id est octonarii ternarius, vel si

idem Primus tertii, id est 16 ternarius, et idem usque
ad ultimum, vel si secundus primi et secundi, vel si
secundus lertii, et eadem usque ad ettremum multi-
plicatio proferatur, vel si terlius a_primo inchoans’
usque in extremum (ranseat. Atque ita quartus et
omnes in ordinem superiores multiplicent eos qui sub
ipsis in dispositione sunt, omnes impariter pares
procreabunt. Hujus autem rei tale sumamus exem.
plum, si tres quater multiplices, 12 fient; vel si §
gwatuor multiplicent, 20 numerus excrescet ; vel si
item 7 multiplicent 4, 28 succrescet, atque hoc usque
in finem. Rursus si 8 multiplicent 3, nascentur 24.
Si 8 in 5, fiunt 40; si 8 in 7, colligentur 56. Atque
ad hunc modum si omnes inferiores duplices, a su-
perioribus multiplicentur, vel si superiores eosdem
inferiores multiplicent, cunctos qui nati fuerint im«
pariter, pares invenies. Atque hswmc est admirabilis
hujus numeri forma, quod cum fuerit ipsa dispositio
descriptiogue perspecta numerorum, ad latitudinem
pariter imparium , ad longitudinem pariter parium
numerorum proprietas invenitur. Sunt enim in latitu~
dinem duabus medietatibus aquales duz exiremita-
tes, vel una medietate dua duplices extremitates. In
longitudinem vero, pariter paris numeri rem proprie-
tatemque designat. Quod enim sub duabus medieta-
tibus continetur, mquale est ei quod sub extremis
_conficitur, vel quod ab una medietate nascitur, xquale
est illi quod sub utrisque extremitatibus continetur.
Descriptio autem quz supposita est, hoc modo facta
est. Quantoscunque in ordine pariter parium numes
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rorum térimrius multiplicavit, quicunque ex eo pro- A
creatl sunt, primo sunt versu disposili. Rursus qui
eosdem multiplicante quinario nati sunt, secundo
loco constituti sunt. Post vero quos seplenarius csele-
ros mulliplicando procreavit, eosdem tertio conscri-
psimus loco, atque idem reliqua descriptionis parte
perfecimus.

In hac formula sequenti, similitudo pariter paris
el pariter imparis, ad impariter parem, ostenditur.
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dius terminus, id esi 48, si in semetipsum decatur,
Idem 2804 procreatur. Ubi autem termiui duo duas
medielates includunt, quod fit multiplicatis extremi-
taiibus, hoc idem redditur in alleruiram summam
madielatibus ductis. Duodecios enim 96 multiplieatis
1153 procreantur, dum vero eorum medietates, id
est 34 et 48, si in semetipsas multiplicentur, cosdem
1153 restituent. Aique hoc est, ad imitationem cog-
nationemque wumeri pariter paris, a quo participa-
lione tracia, Limc ei recognoscitur ingenerata pro-

- prietas. Et in alio vero latere longitdinis, eadem

ralio descriptioque notata est. Quare manifestum est
hunc numerum ex prioribus duobus esse procres<
tum, qudniam eorum retinet proprietates.
CAPUT XIil.
De numero impari ejusque divisione
impar quoque numerus esi, qui a paris numeri

" natura substantiague disjunelus est. Siquidem ille in

3 | 38 1 9 | Impares.
4 | 8 16 32 | Dupli.
B
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~ CAPUT XII

Descriptionis ad impariter paris, in latitudine, in lon-
gitudine, ad pariter paris naturam pertinentis expo-
sitio.

Superius igitur digeste descriptionis hac ratio est.
8i ad latitudinem respicias, ubi est duorum termino-
tum ana medietas, ipsosque terminos jungas, daplos
eos medietate propria reperies, ut 36 ct 20 faciuat
56, quorum medietas est 28, qui medius est inter eos
terminus constitutus. Et rursus 28 et 12, si jungas,
faciunt 40, quorum 20 medietas, medius eorum ter-
minus invenitur. At vero ubi duas medietates habent, D
utreque extremitates juncte, utrisqne medietaiibus
aquales fiunt, ut 12 et 36 cum junxeris fiunt 48, ho-
rum si medietates sibimet applicaveri<, id est 20 et
928, idem erit, atque in alia parte latitudinis, eodem
ordine qui flant numeri, notati sunt. Neque ulla in re
ratio utrisque latitudinis discrepabit, idemque in éo-
dem ordine in cxleris numeris pernotabis, et hoe
secundum formam pariter imparis numeri fit, in quo
isanc proprietatem esse supra jam seriptum est. Rur-
cum &i ad longitudinem respicias, ubi duo lermini
unam medietatem habent, quod fit ex multiplicatis
«xtremitat:bus, hoe fit sf medius terminus suz capiat
pluralitatis augmenta. Nam duodecies 48 faciunt 576.
Medius vero eornm terminus, id est 24, si muitipli-
cetur, eosdem rursus 576 procreabil. Kt rursus si
24 in 96 maltiplicentur, faciunt 2304. Quorum me-

gemina membra squa dividi potest, hic ne secari
queat, unilatis impedit interventus. Tres habet simi-
liter subdivisiones, quaram una ejus pars est is me-
merus qui vocatur primus et incomposilus. Secunda
vero, qui est secundus et compositus. Et tortia is qui
quadam horum medietate conjunctusest, et ab uirias-
que cognatione aliquid naturaliter trabit, qui est per
se quidem secundus et compositus, sed ad alios com-
paralus, primus et incomposites invenitur.

CAPUT XIV.
De primo et incomposito.

Et primus quidem et incompositus est, qui nefiam
aliam partem habet, nisi eam qua: a tots mumeri
guantitate denominata sit, ul ipsa pers non sit misi
unitas, ut sunt 3, 5,7, 41,13, 47, 19,23,29, 34. In his
ergo singulis nulla unquam alia pars invenietor, wisi
quz ab ipsis denominata est, et ipsa lantum waitas,
ut supra jam dictum est. In tribus enim una pars sole

. esl, id est tertis, qua a tribus scilicet denominata

esi, el ipsa tertia pars unitas. Eodemque modo qui-
narii sola quinta pars est, et hac unitas, aique idem
in singulis consequens reperietur. Dicitur sutem pri-
mus el incompositus, quod nullus eum alter nomerus
metiatur, preter solam, que cuaclis mater est, ami-
tatem. Namque lernarium 2 non numerant, idcireo
quoniam si 50l0s duos contra tres compares, pauciores
sunt. Sin vero binarium bis facias, ampliorem tribus
concrescit in 4. Metitur autem numerss numeroram,
guoties vel semel , vel bis,vel tertio, vel quotieslibet
naimerus ad mmerum comparatus, neque diminnte
summa, neque aucla, ad comparati numeri terminam
usque pervenit, ut duo si ad 6 compares, binaries
numerus senarfum tertio metietur. Primos ergo et
incompositos nullas nemerus metielar, preeter umi-
tatem solam, quoniam ex nullis aliis numeris ecompo-
sitl sunt, sed tantum ex unitatibus in semetipsis au-
ctis multiplicatisque procreantur. Ter enim unus 3,
et quinquies unus 5, et septies unus 7 fecerunt. Et
alii quidem, quos supra descripsimus, eodem mode



Al e

1998

tiunt alios numeros velut primi, eosque primam
rerom substantiam vimque sortitos, eunctorum a se
Procrealorum velut quedam elementa reperies, quia
scilicet, et incompositi sunt, et simplici generatione
formati, alque ,in eos omnes quicunque ex bis pro-
lati sunt numeri resolvuntur, ipsi vero neque ex aliis
producuntur, neque inalia reducuntar.

CAPUT XV.
De secundo et composito.

Secundus vero et compositus, et ipse quidem im-
par est, proplerea quod eadem imparis proprietate
formatus est, sed nullam in se retinet substantiam
principalem, compositusque est ex aliis numeris, ha-
betque partes, et a seipso et ab alieno vocabulo deno-
minatas,sed ase ipsodenominatam partem,solam sem-
per in bis invenies unitatem, ab alieno vero vocabulo,

vel unam, vel quodlibet alias, quanti fuerint scilicet

numeri quibus ille compositis procreatur, ut sunt bi,
9, 15, 21, 25, 27, 35, 39. Horum ergo singuli habent
quidem a se denominatas -pares , proprias scilicet
vuitates, ut 9, nonam, id est 1; 15, quintam deci-
mam, exmdem rursus unitatem, et in. cateris quos
supra descripsimus idem convenit. Habent etiam ab
alieno vocabulo partem, ut 9, tertiam, id est terna-
rium, et 18, lertiam, id est 5, et quintam, id est, 3 ;
21 vero tertiam, id est 7, seplimam, 3,et in omnibus
aliis eadem consequentia est. Secundus autem voca-
tur hic numerus, quoniam non sola unitate melitur,
sed eliam alio numero a quo scilicet conjunctus est.
Neque habet in se quidquam principalis intelligentiz.
Nam ex aliis numeris procreatur, 9 quidem ex 3,
5 veroex3 el 5, et 21 ex 3 et 7, et celeri eodem
modo. Compositus autem dicitur, eo quod resolvi
potest in eosdem ipsos a quibus dicitur esse compo-
situs, in eos scilicet qui compositum numerum me-
tiuntur. Nibil autem quod dissolvi potest incomposi-
tem edt, sed omni rerum necessitate compositum.
CAPUT XVI.

De eo qui per se secundus et compositus, ad alium

primus el incomposilus est.

His vero contra se positis, id est primo et incom-
posito, et secundo el composito, et naurali diversi-
tate di~junctis, alius in medio consideratur, qui ipse
quidem compositus sit, et secundus, et alterius reci-
piens mensionem, atgue ideo, et partis alieni vooa~
buli eapax, sed cum fuerit ad alium ejusdem generis
numerumn comparatus, nulla cum eo communi men-
sura conjungitur, ncc habebunt partes zquivocas,
ut sunt 9 ad 25, nulla hos communis numerornm
mensura melitur, nisi forte unitas que omnium

numerorum mensura communis est. Et hi quidem’

non habent ®quivocas partes. Nam quz in 9 tertia
est, in 25 nou est, et qua in 25 quinta est, in nove-
uario non est. Ergo hi per naturam utrique secundi
et compositi sunt, comparati vero ad se invicem primi
incompositique redduntur, quod utrosque nulla alia
mensura metitur, nisi unilas qux ab utrisque deno-
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sascuntur. Hi sutem in semeiipsos multiplicati fa- A iwinata est. Nam in novemario nona est, in 25 vige-
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' sima quinta.

: CAPUT XViII.

De primi et incompositi, secundi et compositi, et ad so
" quidem sscundi of compositi, ad alterstrum vero pri-

mi of incompositi procreations.

Generatio autem ipsorum atque ortus bujusmodi
investigatione colligitur, quam seslicet Eratosthenes
cribrum nominabat, qued conclis imparibuzs in me-
dio collocatis, per eam quam tradituri sumus artem,
qui primi, quive seeundi, quique tertii generis vi-
deantar esse, distinguitur, Disponantur onim a terna-
rio numero cuncti in ordinem impares, in quamlibet
longissimam porrectionem, 3, 5, 7, 9, 11, 13; 15,
17, 19, 24, 23, 25, 27, 29, 31, 33, 35, 37, 39, #,

B 45, 45, 47, §9. His igitar ita dispositis consideran-

dum primus nomerus quem eorum qui sant in or-
dine positi primum metiri possit, sed duobus pra-
teritis, illum qui post eos est positus, mox metitur,
Et si post eumdem ipsum quen mensus est, alii duo
transmissi suni, illum qui pust duos est rursus meti-
tur. Et eodem mo.lo si duos quis reliquerit, post eos
qui esl, a primo nunero metiendos est. Eodemque
modo relictis semper duobus, a primo in inGnitum
pergentes metientur. Sed id non vulgo neque confu-
se. Nam primus numerus illum qui est post duos
secundum se localos per suam quantitatem metitur,
Ternarius enin numerus tertio 9 metitur. Si autem
post novenarium duos reliquero, qui mihi post ilios
incureerit, a primo metiendus est, per secundi im-

C paris quantitatem, id est per quinarium. Nam si post

9 duos relinquam, id est, 41 et 13, ternarius nume-
rus 15 matietor per secundi numeri quantitatem, id
esl per quinarii, quoniam ternarius 45 quinquies me-
titur. Rursus si, a quindenario inchoans, duos inter-
misero, qui posterior positus est, cjus primus nume=
rus, mensura est per tertii imparis pluralitatem. Nam
8i post 45 intermisero 17 et 19, incurrit 21, quem
ternarius numerus secundum seplenariam ndelitur,
21 enim numeri ternarius seplima pars est. Atlquq
boc in infinitum faciens, reperio primum numerum,
8i Linos inlermisero, omnes sequentes post se metiri
secundum quantitatem positorum ordine imparium
numerorum. Si vero quinarius numerus, qui in se-
cundo loco est constitutus, velit quis cujus prima

D ac deinceps sit mensura invenire, transmissis 4 im«

paribus, quintus ei, quem metiri possit, occurrit.
Intermittantur enim 4 impares, id est 7 et 9 et 41 e|
13, post hos est quintus decimus, quem quinariug
melitur, secandum primi scilicet quantitatem, id est
teraarii, quinque enim 15, tertio metiuntur. Ac dein.
ceps si quatluor intermittat, eum qui post illos loca~
\us est, secundus, id_est quinarius sui quantitaie me-
titur. Nam post quindecim intermissis 17 et 19 et 21
et 23, pust eos 25 reperio, quos quinarius seilicet
numerus sua pluralitate wetitur. Quinquies enim
«uinario multiplicato, 23 succrescunt. Si vero post
hune quilibet 4 intermivtat, eadem ordinisservata con-
stantia,quieossequitur,secundum tertii,idest seplenarii
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pumeri sumam, a quinario wetietur. Atque hzc est A est cognatio communis mensure. Rursus 5.t 7, quos

infinita processio. Si vero tertius numerus quem me-
tiri possit exquiritur, sex in medio relinquentur, et
quem septimum ordo monstraverit, hic per primi nu-
meri, id est, ternarii quantitatem metiendus est. Et
post illum sex aliis interpositis, quem post eos nu-
meri series dabit, per quinarium, id est per secun-
dum, tertii eum mensura percurret. Si vero alios
rursus sex in medio quis reiinquat, ille qui sequitar,
per septenarium numerum ab eodem septenario me-
tiendus est, id est per tertii quantitatem. Atque hic
usque in extremum ratas ordo progreditur.’ Susci-
pient ergo metiendi vicissiludinem, quemadmodum
sunt in ordinem naturaliter impares constituti. Me-

procreant si compares, hi quoque .incommensura-

"biles erunt. Quinquies enim quinque ( ut dictum est)

25, septies 7 faciunt - 49. Quorum mensura nulia
communis est, nisi forte omnium horum procreatrix
et mater unitas.
CAPUT XVl
De inventione eorum numerorum, qui ad se secundi o
compositi sunt, adalios vero rvelali, primi et in-
compositi.

Qua vero ratione tales numeros invenire poss.mus,
si quis nobis eosdem proponat, et imperet agnoscese
utrum aligua mensura commensurabiles sint, an
certe sola unilas utrosque metiatur, reperiendi ars

tientur autem, si per pares numeros a binario in- B talis est. Datis enim duobus numeris inzqualibus,

choantes, positos inter se impares rala intermissione
transiliant, ut primus 2, secundus 4, tertius 6, quar-
tus 8, quintus 10. Vel si locos suos conduplicent, et
secundum doplicationem terminos intermittant, ut
ternarius qui primus est numerus et unus ( omnis
enim primus, unus est ), bis locum suum multiplicet,
faciatque bis unum. Qui cum duo sint, primus duos
medios transeat. Rursus secundus, id est quinarius,
si locum suum duplicet, 4 explicabit: hic quoque &
intermittat. Item si seplenarius, qui tertius est, lo-
cum suum duplicet, sex creabit : bis enim' 3 sena-
rium jungunt ; hic ergo in ordinem sex relinquat.
Quartus quoque si locum suam duplicet, 8 succre-
-cent : ille quoque 8 transiliat;
in ceeteris perspiciendum. Modum autem mensionis
secundum ordinem collocatorum ipsa series dabit.
Nam primus, primum quem numerat, secundum pri-
mum numerat, id est secundum se, el secundum
primus quem numerat, per secundum “numerat, et
tertium per tertium, et quartum item per quartum.
Cum autem secundus mensionem susceperit, primam,
quem numerat, secandum primum metitor, secun-
dum vero quem numerat, per se, id est per sécun-
dum, et tertium per tertium, et in cxteris eadem
similitudine mensura constabit. Alios ergo si respi-
cias, vel qui alios mensi sunt, vel qui ipsi ab aliis
metiuntur, invenies omnium simul communem men-
suram esse non posse, neque ul omnes quemquam
alium simol numerent, quosdam autem ex his ab alio
posse metiri, ita ut abuno tantum numerentur,
alios vero ut etiam a plaribus, quosdam autem ut
preeler unitatem eorum nulla mensura sit. Qui ergo
nullam mensuram preler unitatem recipiunt, hos
Pprimos et incompositos judicamus, qui vero aliquam
mensuram preter unitatem, vel alienigene partis
vocabulum sortiuntur, eos pronuntiemus secundos
atque compositos. Terlium vero illud genus per se
secundi et compositi, primi vero et incompositi ad
alterutrum comparati, haci inquisitor ratione reperiet.
- 8i enim quoslibet illos numeros secundum suam in
gemelipsas multiplices quantitatem, qui procreantur
adalterutrum comparali, nulla mensura communione
junguntur. Tres enim et 8 si mulnphces, tres tertio
9 racium, et quinquies 5 reddent 25. His igitur nulla

- auferre de majore minorem oportebit, et qui relictus

fuerit, si major est, auferre ex eo rursus minorem,
si vero minor fuerit, eunf ex reliquo majore detra-
here. Atque hoc eo usque faciendum, quoad unitas
ullima vicem retraclionis impediat, aut aliquis ng-
merus impar necessario, si utrique numeri impares
proponantur. Sed eum qui relinquitur numerum,
sibi ipsi videbis wqualem. Ergo si in unum incarrat
vicissim isla subtractio, primi conira se necessario
numeri dicentur, et nullaaliz mensura nisi sola unitata
conjuncti. Si vero ad aliguem numeruom (ut superius
dictum est) finis diminutionis incurrerit, erit ejus
numerus qui meliatur utrasque summas, alque eum-

atque hoc quidem ¢ dem ipsum qui remanserit dicemus utrorumque com-

munem esse mensuram. Age enim duos numeros
propositos habeamus, quos jubeamur agnoscere aa
eos aliqua mensura communis metiatur. Atque hi -
sint 9 scilicet et 29, hoc igitur faciemus modo reei-
procam diminutionem. Auferamus de majore mino-
rem, hoc est de 29 novenarium, relinquentur 20. Ex
his ergo 20 rursus minoremn detrahamus, id est9,
et relinquentur 41. Ex his rursus detraho 9, reliati
sunt 2. Quos si detralio novenario, et relicti sunt 7.
Quod si duo rursus septenario dempserim, supersant
5, alque ex his alios duos, (res rursum exuberant,
quos alio binario diminutos, sola unilas superstes
egreditur. Rursus si ex duobus unum auferam, in
uno terminus detractionis hrebit, quem duorum illo-
rum namerorum, id est 9 et 29, solum neque alium
conslat esse mensuram. Hos ergo contra se primos
- vocabimus. Sed sint alii numeri nobis eadem condi-
Yione propositi, id esl 21 et 9, ut quales bi sint in-
‘'vestigentur cum sibimet fuerinl invicern comparati.
Rursus aufero de majore minori$ numeri quantita-
tem, id est 9 de 21, relinquentur 12. Ex bis rursus
demo 9, supersunt 3. Qui si ex novensario retrahan-
tur, senarius relinquetur. Quibus item si quis terna-
rium demat, 3 relinquentur, de quibus tres detrahi
nequeunt, atque hic est sibi ipsi 2qualis. Nam 3qui de-
trahebantur, usque ad ternariumn numerum pervene-
ruot, a quo, quoniam ®quales sunt, detrahi minui-
que non poterunt. Hos igitur commensurabiles pro-
nuntiabimus, et est eorum qui est rehquus ternarius
mensura Communis.
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CAPUT XIX.
Alis partitio paris secundum perfectos, imper[ectos
et ulira quam perfectos.

Ac de imparibus numeris, quantam introductionis
permittebat brevitas, expeditam est. Rursus nume-
rorum parium sic fit secunda divisio. Alii enim eo-:
ram sual superflui, alii diminuti, secundam utrasque
habitudines inzqualitatis. Omnis guippe insqualitas,
aut in majoribus, aut in minoribus consideratur.
Illi enim immoderata quodammodo plenitudine, pro-
prii corporis modum, partium suarum numerositate
pracedunt. Illos autem veluti paupertate inopes op-
pressosque, quadam naturz suz inopia, minor quam
ipsi sunt partium summa componit, atque illi quidem
quorum partes ultra quam satis est sese porrexerunt,

- DE ARITUMETIGA LIB. 1.
A septimam 4, nec caret quarta, id est 7, possidet quar-

1098

tam decimam 2, et reperies in eo vicesimam octa-
vam 1, qu2 in unum redactz, totum partibus eorpus
aquabunt, 28 enim juncle partes efficient.
CAPUT XX.
De generatione numeri perfecti. .
Est auvtem in his quoque magna similitudo virtutis
et vitii. Perfectos enim numeros raro invenies, eos-
que facile numerabiles, quippe qui pauci sunt, et
nimis constanti ordine procreati; at vero superflaos
ac diminutos longe multos infinitosque reperies, nee
ullis ordinibus passim inordinateque dispositos, et
a pulio certo fine generatos. Sunt autem perfecti nu-
meri, inira denarium numerum 6, intra centenarium
28, intra millenarium numerum 496, intra decem

superflui nominantur, ut sunt 12 vel 24. Hi enim B millia 8128. Et semper hi numeri duobus paribus

suis partibus comparati, majorem partium summam
toto corpore sortiuntur. Est enim duodenarii medie-
tas 6, pars teriia 4, pars quarta 3, pars sexta 2,
pars duodecima 1 est. Omnisque hic cumulus redun-
dat in 16, et totius -corporis sui multitudinem vin-
cunt. Rursus 24 numeri medietas est 1%, tertia 8,
quarta 6, sexta 4, octava 3, deodecima 2, vicesima
quarta 1, qui omnes triginta et sex rependunt. In
qua re manifestum est quod summa partium major
est, et supra proprium corpus exundat. Aique hic
quidem quoniam composite partes tolius suinmam
numeri vincunt, superfluus appellatur. Diminutus
vero ille, cujus eodem modo composite paries tolius
termini multitudine superantur, ut 8 vel 9 : habet

terminantur 6 et 8, et semper alterpatim in hos nu-
mcros, summarum fines perveniunt. Nam et primum
sex, deinde 28. Post hos 496, idem senarius qui pri-
mus, post quem 84128, idem octonarius qui secundus.
Generatio autem procreatioque eorum est fixa fir-
maque, nec quo alio modo fieri possint, nec ut si
hoc modo fiant, aliud quiddam ullo modo valeat pro-
creari. Dispositos enim ab uno omnes pariter pares
numeros in ordinem quousque volueris, primo secun-
dum aggregabis, et si primus numerus et incomposi-
tas ex illa coacervatione factus sit, tolam summam
in illum multiplicabis, quem posterius aggregaveras.
Si vero coacervatione facta, primus et incompositus
non inventus fuerit, sed compositus et secundus, hune

enim octonarius partem mediam, id est 4; habet et C transgredere, atque alium qui sequitur aggregabis.

quarfam, id est duo; habet et octavam, id est unum,
qu cunct2 in unum redacte 7 colligunt, minorem
scilicet summam toto corpore concludentes. Rursus
44 habent medietatem, id est septenarium; bhabent
septimam, id est 2; habent quariam decimam, id est
1, que in unum si collectz sint, denarii numeri
summa concrescit, toto scilicet termino minor. Atque
hi quidem hoc modo sunt, ut prior ille quem sue
partes superant talis videatur, tanquam si quis mul-
tis saper naturam manibus natus, ut centimanus Gi-
818, vel triplici conjunctus corpore, ut Geryon terge-
minus, vel quidquid unquam monstruosum natura
in partium moultiplicatione surripuit. Ille vero ut si
naturaliter quadam necessaria - parte detracta, aut

Si vero necdum fuerit primus et incompositus, alium
rursus adjunge, et vide quid flat. Quod si primum
incompositumque reperies, tunc in ultima multitu-
dinem summx coacervationem multiplicabis. Dispo-
nantur enim omnes pariter pares numeri, hoc modo :
1,2, 4,8, 16, 32, 64, 128. Facies ergo ila : pones
4, eique aggregabis 2; tunc respicies ex hac aggre-
gatione qui numerus factus sit : sunt 3, qui scilicet
primus et incompositus est, et post unitatem uiti-
mum binarium numerum aggregaveras. Si igitur ter.
narium, id est qui ex coacervatione collectus est,
per binarium multiplices, qui est ultimus aggregatus,
perfectus sine ulla dubitatione nascetur. Bis enim 3
faciunt 6, qui babent unam quidem a se " denomina-

minus oculo nasceretur, ut Cyclopez frontis dedecus ) tam partem, id est sextam, tres vero medietateny

fuit, vel quo alio eurtatus membro, naturale totius
suz plenitudinis dispendiuam sortiretur. Inter hos au-
tem, velut inter ®quales intemperantias, medii tem-
peramentam limitis sortitus est ille numerus qui per-
fectus dicitur, virtutis scilicet,2emulator, qui nec
supervacua progressione porrigilur, nec contracta
rursus diminutione remittitur, sed med:etatis obti-
nens lerminum, suis xquus partibus, nec crassatur
ahundantia, nec eget inopia, ut sex vel 28. Namque
senarius habet partem mediam, id est 3, et tertiam,
id est 2, et sextam, id est §, quae in unam summam
si redacte sinl, par tolum numeri corpus suis parti-
bus invenitur. 28 vern habet medietatem 14, et
Patror. LXIIL

secundum dualilatem, at vero duo secundum coaeer-
vationem, id est secandum tlernarium, queniam coa-
cervali tres, multiplicati sunt, Viginti octo autem
eodem modo nascuntur. Si enim super unum et duo,
qui sunt tres, addas sequentem pariter parem, id est
4, septensriam summam facies ; sed ultimum nume -
rum quaternarium cousequenter adjunteras ; per hunc
igitur gi illam coacervationem multiplicaveris, per-
fectns numerus procreatur. Septies enim 4, 28 sani,
qul est suis partibus par, habens unum a se denomi-
natum, id est vigesimum octavum ; medietatem vero
secundam binarium 44, secundum quaternarinm 7.
seplimam vero secundum septenarium &, secunduimn
&
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wocabulo medietatis opponitur. Ergo cum hi reperti
sint, si alios invenire secteris, eadem oportet ratione
ut vestiges. Ponas enim unum licebit, et post hune
2 et 4, qui in seplenarium cumulantur, sed de hoc
dudum esxstitit 28 perfectus numerus. Huic igitur qui
sequitur pariter par, id est 8, contineas jungalur ac-
cessio, qui prioribus superveniens, 15 restituit. Sed
hic primus et incompositus non est, Habet enim gene-
ris allerius partem super illam, qua est a semetipsa
denominala, quintam decimam, scilicet unitatem.

Hune igitur, quoniam secundus est compositus pra- .

terito, et adjunge superiaribus continentem pariter
parem numerum, id est 16. Qui cum 13 junctus,
unum ac 30 conficiel. Sed hie primus rursus et incom-
positus est. Hunc- igitur cum extremi aggregali sum-
ma multiplica, ut flant sedecies 31, qui 496 explicant.
Hzc autem est intra millenarium numerum perfecta,
et suis partibus ®qua numerositas. Igitur prima uni-
128 virlute alque potentia, non etiam actu vel re, et
ipsa perfecta€st. Naom si primam ipsam sumpsero de
proposito ordine numerorum, video primam aigue
incomposilam, quam si per scipsam multiplico, €a-
dem mihi unitas procreatyr. Semel enim unum solam
efficit unitatem, qua partibys suis irqualis est poen-
tia solum, caleris etiam actu alque opere perfectis.
Recte igitur unitas propria virtute perfecta est, quod
et prima est et incomposita, et per seipsam multipli-
cala sese ipsa conserval. Sed quoniam de ea quan-
titate qua per se sit dictum est, operis sequentiam
ad illam qua refertur ad aliquid transferamus.

~ CAPUT XXL
De relata ad aliquid quantitate.

Ad aliquid vero quantitaiis, duplex est prima divi-
sio. Omne enim, aut 2quale est, aut inzquale, quid-
quid alterius comparatione metitur. Et 2quale quidem
est, quod ad aliquid comparatum, neque minore sum-

ma infra est, neque majore transgreditur, ut dena-

rius denario, vel 1ernarius ternario, vel cubitnm cu-
bito, vel pes pedi, et bis similia. Hxc autem pars
relate ad aliquid quantitatis, id est, ®qualitas, natu-
raliter indivisa est. Nullus enim dicere polest quod
qualitatis hoc quidem tale est, illnd vero hujusmodi.
Omnis enim sequalitas unam servat in propria mo-
deratione mensuram. Illud etiam quod qua ei quan-
titas comparatur, non alie vocabulo aique ipsa cui
comparatur edicitur. Nam quemadmodum amicus
smico amicus est, vicinusque vicino, ita dicilur
xqualis 2quali. Inzqualis vero quantitatis gemina
divisio est. Secatur enim quod inmquale est in ma-
jus atque minus, quz contraria sibimet denomina-
tione funguntur. Namque majus minore majus est,
et minus majore minus est, et utrague non eisdem
vocabulis, quemadinodum secundum wqualitatem
dictum est, sed diversis distantibusque signata sunt,
ad modum discentis sciiicet, vel docentis, vel ceden-
tis, vel vapulantis, vel quecungue ad aliquid relata,
aliter denominalis contrariis comparantur.
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CAPUT XXIL
De specicbus mejoris inmqualitatis et minoris.

Majoris vero inzqualitalis quinque partes sunt.
Est enim una qua vocatur multiplex, alia superpar-
ticularis, tertia superpartiens, quarta multiplex su-
perparticularis, quinta muliiplex superpartiens. His
igitur quingue majoris. partibus, oppositz sunt aliz
quinque partes minoris, quemadmodum ipsum majus
minori semper opponitur, que minoris species, ita
singillatim speciebus quinque majoris his qux supra.
dictz sunt oppenuntur, ut eisdem nominibus nun-
cupentur, sola tantum sub prarpositione distantes,
Dicitar enim submultiplex, subsnperpsriicularis, sub-
superpartliens, muhiplex subsuperparticularis, et
wmultiplex subsuperpartiens.

CAPUT XXIIL.

De multiplici ejusque speciebus, earumgue gene-

rationibus. )

Rursus multiplex est prima pars majoris inaquali-
tatis, cunctis aliis anliquior naturague prastantior, uf
paulo post demonstrabimus. Hic autem numeras hu-
jusmodi est, ut comparatus cum altero, illum contra
quem comparatus est, habeat plus quam semel. Quod
primum in taturalis numeri dispositisne conveniet,
pamque ad unum cuncti qui sequuntur, omniam or-
dine multiplicium sequentias varietatesque casto-
diunt. Ad primum enim, id est unitatem, 2 duplus,
3 triplus, 4 quadruplus, atque ita in ordinem progre.
dientes, emnes texuntur multiplices quantitates,
c Quod autem dictum est, plus quam semel, id a hina-
rio numero principium capit, et in iufinitum per ter-
narium quaternariumque, et celeroram ordinem se.
quentiamque progreditur. Contra hune vero discri-
minatus est ille qui vocatur submultiplex, el hxe
quoque prima minoris quaniitais species est. Hic
autem numerus hujusmodi est, qui in alterius com-
paratione productus, plus quam semel majoris nume-
rat summam, sua scilicet quantitate cum eo =quali-
ter inchoans, zqualiterque determinans. ldem autem
dico numerat quod metitur. 8i igitur bis solum majo.
rem pumerum minor numerus netiatur, subduplug
vocabitur, si vero ter subtriplns, si quater subqua-
druplus, et fit per hxc in infinitum progressio, addi-
taque eos semper sub propositi»ne nominabis, ut unusg
duorum subduplus, trivm subtriplus, 4 subquadra-
plus appeiletur, et consequenter. Cum autem natu-
raliter maltiplicitas et submultiplicitas infinita sit,
eorum quoque species per proprias generationes in
inGinita considcratione versantur. Si enim positis in
nalurali constitutione numeris, singulos per suvas con-
sequanlias pares eligas, omnium ab uno parium aique
imparium sese sequeatium duplices erunt, el hujug
speculationis terminus non delicit. Ponator enim na-
turalis numerus hoc modo, 1, 2, 3, 4,5, 6, 7, 8, 9,
10, 11, 12, 13, 44, 15, 16, 17, 18, 19, 20. Horum
ergo si primum sumas parem, id est 2, primi daplus
eril, id est unilatis. Si vero sequentem parem, id est
4, secondi duplus est, id est duorum. Si vero tertinm
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parem sumas, id est 6, tertii numeri in naturali con- A tenditur. Voeo aulem majores numeros duces, wino-

$titutione duplus est, id est ternarii. Si vero quar-
tum parem inspicias, id est 8, quarti numeri, id est
quaternarii duplus est. ldemgue in cxteris in infini-
tum sumentibus, sine aliquo impedimento procedit.
Triplices autem nascuntur, si in eadem dispositione
naturali duo semper intermittantur, et qui post duo
sunt ad naturalem numerum comparentur, excepto
ternario, qui ut unitatis triplus sit, solum binarium
preetermittit. Post unum et duo, 3 sunt, qui triplus
unius est. Rursus post 4 et 5, sunt 6, qui secundi
numeri, id est duorum triplus est. Rursus post 6,
sunt 7 et 8, et post hos 9, qui tertii numeri, id est
ternarii triplus est. Atque hoc idem in infinitum si
quis faciat, sine ulla offensione procedit. Quadruplo-

rum vero generatio incipit, si quis tres numeros, B

intermittat. Post unum quippe et 2 et 3, sunt 4, qui
primi , id est unius, quadruplus est. Rursus si inter-
misero quinarium, senarium, et seplenarium, octo-
narius mibi quartus occurrit, tribus scilicet inter-
Inissis, qui binarii, id est secundi numeri, quadru-
plus est. At vero sl post oclo tres terminos intermi-
sero, id est9 et 10 et 14, duodenarius qui sequitor
ternarii numeri quadruplus "est. Atque hoc idem in
infinitum progressis necesse est evenire, semperque
una terminorum intermissione si crescat adjectio,
ordinatas te multiplicis numeri vices invenire mirabe-
ris. Si enim 4 intermittas, quincuplus invenitur, si
guinque sexcuplus, si sex septuplus, semperque ipsius
multiplicitatis nomine uno minus intermissionis voca-
bulo procreantur. Nam duplus unum intermittit, tri-
plus 2, quadruplus 3, quincuplus 4. Et deinceps ad
eumdem ordinem sequentia est. Et omnes qiidem
dupli secundum proprias scquentias parium numero-
rum pares sunt. Tripli vero, unus semper par termi-
nus, impar alius invenitur. Quadrupli vero, rursus
semper parem castodiunt quantitatem. Constituun-
turque a quarto numero, uno ex prioribus per ordi-
nen positis paribus intermisso, primo pari binario,
post hunc 8 intermisso senario, post hunc {2 trans-
misso denario. Atque hoc idem in ceteris. Quincu-
pli vero propositio, secundum triplicis similitudin~m,
alternatim pa:ibus atque imparibus positis, ordinatur,
CAPUT XXIV.
De superparticulari, ejusque speciebus, earumque

‘ generationibus, .
Superparticularis vero est numerus ad alterum
comparatus, quotiens habet in se totum minorem et
partem ejus aliquam. Qui si minoris habeat medie-

falem, vocatur sesquialter, si vero tertiam pariem,

vocatur sesquitertius, si vero quarlam, vocatur ses-
\ quiquartus, et si quintam, vocatur sesquiquintus, At-
que his nominibus in infinitum duc is, in infinitnm
quoque superparticularium forma progreditur. Et
majores quidem numeri hoc modo vocantur, minores
vero qui habentur toti et eorum aliqua pars, unus
subsces juialter, alter subsesquitertius, alius subses-
quiquartus, alius vers subsesquiquintus, alque idem
secunduim majorum normam wmulttudinemque pro-

res comites. Superparticularium quoque infinita est
multitudo, ob eam rem quod ejusdern species inter-
minabili progressione funguntur. Namque sesquialter
habebit quidem duces omnes post lernarium Rume-
rum naturaliter triplices. Comites vero, omues post
binarium naturaliter pares, hoc modo, ut primus pri-
mo, secundus secundo, tertius tertio comparetur, et
deinceps. Describantur enim longissimi versus tripli-
cium naturalis numeri atque duplicium, et sit hoc
modo :
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- P'rimus igitur versus continet nnmerum naturalem,
-secundus ejus triplicem, tertius vero duplicem, alque.
in eo si ternarius binario, vel si senarius quaternario,
vel novenarius semario comparetur, vel omnes Lri-
pliees superiores si duplicibus numeris consequenti-
bus opponantur, hemiolia, id e t sesquialtera pro-
portio nascetur, lres enim habent intra se duo, ct
eorum mediam partem, id est 1, sex quoque conti-
nent intra se , el eorum medietatem, id est 2, et
novem inira se senarium claudunt, et ejus mediam
priem, id est 5, eodemque modo in ceteris. Dicen-
dum vero si quis secundam speciem superparticu-
laris numeri considerare desideret, id est sesqu’ter-
tiam, quali ratione reperiat. Ac definitio quidem
hnjus comparationis talis est. Sesquitertius est, qui
minori comparatus, habet eum semel et ejus tertiam
partem; sed hi inveniuntur si, omnibus a quaternario
numero continuatim quadruplis constitutis, a terna-
rio numero triplices comparentur, eruntque duces
quadrupli, comites tripli. Sit enim in ordiné hoc mo-
do numerus nataralis, ut sub eo quadrupli, et sub eo
tripli sint, supponatur sub primo quadruplo rrimus
triplus, sub secundo seeundus, sub tertio te: tias, et
eodem modo cuncti ejusdém primi versus tripli in
ordinem dirigantur. '

1 12131 4151617181
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Igitur primum primo si compares, sesquitertia ratio-
continebitur. Nam si 4 tribus compares, habebunt in
se 4, ftotum trrnarium et ejus tertiam partem, id est
1, et i secundum secunde, id est octonarium senario
compares, idem invenies : habebit enim octonarius
senarium (olum, et ejus tertiam partem, id est 2, et *
per eamdem sequentiam usque in infinitum progre-
diendum est. Notandum quoque est quod 3 comites
sunt, duces 4. Rursus 6 comites, duces 8, et in eo-
dem ordine ceteri simili modo vocantur duces sesqui-
tert i, comiles subsesquitertii, et in cunctis seeundum
bunc modum posita eonvenit servare vecabula.
CAPUT XXV.
De quodam wiili ad cognitionem superparticularibua
accidente.

{loc autem admirabile profundissimumgque in isto.

rum ordinibus invenitur, quod primus dux primus.
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que comes ad se invicem nulla numeri intermissio- A ciebus antiquiore:n esse multiplicem, et digeste for-

ne copulantur. Nam primi se nullo in medio posito
transeunt, secundi interponunt 4, tertii duos, quarti
3, et deinceps una semper minore quam ipsi sunt
intermissione succrescunt. Atque hoc vel in sesquial-
teris, vel in sesquitertiis, vel in aliis superparticula-
ris partibus necesse est inveniri. Namque ut quater-
narius contra ternarium comparetur, nullum inter-
misimus, post 3 enim mox % sunt. At vero 6 coatra
8, in secundo scilicet sesquitertio, una facta est in-
termissio. Inter 6 enim et 8 solus est sepienarius
qui transmissus est numerus. Rursus ut 9 contra
12 comparemus, qui sunt in dispositione tertii, duo-
rum mediorum est facta transmissio. Inter 9 enim et
12 suut 10 et 41 ; secundum hunc modum quarta
dispositio 3, quinta & intermittit.

CAPUT XXWV.
Descriptio per quam docetur cateris inequalitatis spe-

Tetragona

Longitudo

mule ratio et expositio.

Quoniam avtem natoraliter et secundum propriam
ordinis consequentiam, muliiplicem inzqualitatis spe-
ciem cunctlis preposnimus, primamque speciem esse
monstravimaus, licet hoc nobis posterioris oper's or-
dine clarescat, hic quoque perstringentes id quod pro-
posuimus planissime breviterque docesmus. Sit enim
1alis descriptio, in qua ponatur in ordinem, usque ad de-
narium numerum, continui numeri ordo naturalis, et
secundo versu, duplus ordo texatur, tertio triplus,
quarto quadruplus, ethocusquead decuplum. Sicenim
cognoscemus quemadmodum superparticulari et sa-
perpartienti, et cunctis aliis princeps erit species mul-
tiplicis, et quedam alia simul inspiciemus et ad sub-
til:itatem tenuissima, et ad scientiam utilissima, et ad
exercitationem mentlis jocundissima.

Secanda unitas

1 | 2 3 | 4 5
x

6 1 8 9 10

10

12 1 16 18 20

Prima unilas
»%
'
(-]
- 3

3 6 9 12 (]

18 21 24 7 30

x
4 8 12 16 20

24 | 28 32 3 | 40

3 10 13 20 2

6 12 18 | 24 | 30

Latitudo

T | ] 2| 8|3

»”
Latiwudo

8 16 24 | 33| 40

43 5% | 64 [ 72 | 80

9 | 18| a7 | 38| 4

x
5 63 72 | 8 90

10| 30 | 40 { B

x
60 70 | 80 90 | 100

Teriia unitas

Secunda unitas

CAPUT XXVIL .
Ralio alqus expositio digeste formuie.

Si igitur duo prima latera propositze formule quz
faciunt angulum, ab uno ad 40, et 20 procedentia
respitiantar, et his subteriores ordines comparentur,
qui scilicet a 4 angulum incipientes, in vigenos ter-
minum ponunt, duplex, id est prima species muhti-
plicitatis ostenditur, ita ut primus primum sola su-
peret unitate, ut duo wnum, secundus secundum
binario supervadat, ut quaternarius binarium, tertius

_tertium tribus, wt senarius ternarium, quartus quar-
‘wm, quaternarii numetositate transcendat, ut 8
'quaternarium, ¢t per eamdem euncli sequentiam sese
minoris pluralitate praetereant. Si vero tertius angu-
lus aspiciatur, qui ab 9 inchoans, longitudinem latita-
dinemque tricenis alirinsécus numeris extendit, et

Longitudo
C hic cam prima latitudine et longitudine comparetsr,

Tetragona

triplex species multiplicitatis occurrit, ita ut ista
comparatio per X litteram fiat. Hique se numeri supe-
rabunt secundum paritatis factam naturaliter con-
nexionem. Primus enim primum duobus superat, ut
unum 3, secandus secundum quaternario, ut bins-
rium senarius, tertius lertium sex, ut ternarium no-
venarius, et ad eumdem czleri modum progressionis
augescunt.

Quam rem nobis, scilicet, et ipsa naturalis objecit
integritas, nihil nobis extra machinantibus, ut in ipso
modulo descriptionis apparet. Si quis autem quart
anguli terminum qui sedecim numeri quantitate no-
tatus est, et longitudinem latitudinemque in quadra-
genos determinat, velit superioribus comparare, per
X litter= formam proportione collata, quadrupli mul-
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titudinem pernotabit. Hisque eat ordinabilis super se A secus anguli, secundas habeant unitates, et duo an-

progressio, wt primus primem tribas superet, ut 4
unmitatem. Secundus secundam senario vincat, ut octo
binarium. Tertius tertium novenario transeat, ut
duodenarius ternarium, et sequentes summule trium
se semper adjecta quantitate transiliant. Et si quis
subteriores aspiciat angulos, idem per omnes multi-
plicitatis species, usque ad decuplum- dispositissima
ordinatione perveniet. Si quis vere in hac descri-
ptione, superparticularis species requirat, tali modo
‘reperiet, Si enim secundum angulum netet, cujus est
initium quaternarius, eique superjacet binarius, at-
que hune sequentem qnis accommodet ordinem,
sesquisltera proportio declarabitur. Nam tertius se-
cundi versus, sesquialter -est, ut tres ad duo, vel sex
-ad quataor, vel 9 ad 6, vel 12 ad 8. Itemque in c-

* terls qui sunt in eadem serie mnumeri, si talis conju-

.galio misceatur, nulla varietatis dissimilitudo surri-
piet. Eadem tamen summarum supergressio est in
hoc quoque, quz in duplicibus fuit. Primus enim pri-
mum, id est ternarius binarium uno superat, secun-
dus vero secundum, duobus tertius, ‘tertiom tribus,
-&t deinceps. Si vero quartus ordo terlio comparetur,
‘ut 4ad 3, et eodem czeteros ordine consecteris, ses-
quitertia eomparatio colligitur, ut 4 ad 3, vel 8 ad 6,
et 12 ad 9, videsne ut in omnibys his sesquitertia
comparatio conservetur ? Praterea eos qui sub ipsis
sunt, si idem faciens sequentes versos alterutris com-
paraveris, omaes sine ullo impedimento species su-
perparticularis agnosees. Hoc autem in hac est dispo-

sitione divinum, qued omnes angulares numeri C

tetragoni sunt. Tetrsgonus autem dicitur, ut brevis-
sime dicam, quod pest latius explicabitur, quem duo
#quales numeri multiplicant, ut in hac quoque dc-
scriptione est; unus enim semel, unus est, et e:t
potestate tetragonus. lem bis duo 4 sunt. Ter3 9,
quos in semetipsas multiplicationes primi ordinis
perfecere. Circum ipeos vero qui sunt, id est circum
angulares, longilateri numeri sunt. Longilateros au-
tem voto, quos uno se supergredientes numeri mul-
tiplicant. Circum 4 enim 2 sunt et 6, sed duo na-
scuntur ex uno et duobus, cum unum bis multiplica-
veris, sed unitas a binario unitate praceditur. Sex
vere a duobus et tribus, bis enim tres senarjum red-
dunt. Novenarium vero, sex et {2 claudunt, qui 12
ex tribus nascuntur et 4. Ter enim 4 flunt 12. Se-
narius vero, ex duobus et tribus, bis enim 3 faciunt
6. Qui omnes, uno majoribus lateribus procreati
sunt. Nam cum 6 ex binario ternarioque nascuntar,

tres binarium numerum une superant. Cunetique alii

ejusdem modi sant, ut primo et secundo ordine ad alter-
sirum multiplicatis terminis procreenlor, ita ut
quod nascitur ex duobus longilateris altrinsecus posi-
tis, et bis medio tetragono, tetragonus sit. Et rursus
quod ex duobus altrinsecus tetragonis, et uno medio
longilatero bis facto nascitur, ipse quogue tetragonus
sit. Et ut angulorum totius descriptionis ad angulares
telragonos posilorum unjus anguli sit prima unilas,
aiterius verp qui conira est teriia. Bini vero altrin-

gularium tetragonorum anguli, &quuin faciunt quod
sub ipsis continetur, illi quod fit ab uno illorum qui
est altrinsecus angulorum. Multa enim sunt alia que
in hac descriptione utilia possunt admirabiliaque
perpendi, que interim propler casligatam introdu-
cendi brevitatem ignota esse permittimus. Nuac vero
ad sequentia propositum convertamus.,
. CAPUT XXVIIL
Detertia inequalitatis specie que dicilur superpartiens,
deque spec.ebus «jus, earumque generationibus.
Igitur post duas primnas habitudines multiplices et
superparticulares, et eas qua sub ipsis sunt submul-
tiplices et subsuperpariiculares, lertia inzqualitatis
species invenilur, qu a nobis superius superpar-
B tiens dicta est. Hec est autem, quz (it cum nume-
rus ad alium comparatus, habet eum totuw infra se,
et ojus insuper aliquas partes, vel duas, vel 3, vel
4, vel quot ipsa tulerit comparatio. Que habitudo
incipit a duabus partibus tertiis. Nam si duas mer-
dietates habuerit, qui ilium intra se tolum coercet,
duplus pro superparticute componitur. Habebitautem
vel duas tertias, vel duas quintas, vel duas septimas,
vel duas nonas, et ita progredientibus si duas solas
partes minoris numeri superhabuerit, per easdem
partes imparibus numeris minorem major summa
trangcendit. Nam si eum habeat tolum et duas ejus
quartas, superparticularis necessario reperitur. Nam
duz quartze medietas est, et fit sesquinliera compa-
ratio. Si vero duas sextas, rursus est superparticu-
laris. Duzx enim sexia, pars lertia est. Quod si in
comparatione ponatur, sesquitertiz habitudinis effi-
ciet formam. Post hos nascunlur comites, qui sub-
superpartientes vocantur ; hi autem sunt qui haben-
tur ab alio numero, et eorum vel due, vel 3, vel 4,
vel quotlibet aliz partes. Si ergo numerus alium in-
tra se numerum habens, ejus duas partes habuerit,
superbipartiens nominatur ; si vero tres, supertripar-
tiens ; quod si 4, superquadripartiens, atque ita pro-
grélientibus in inflnitum fingere nomina licet. Ordo
autem o rum naturalis est, quolies disponuntur a
tribus ompes pares atque impares mumeri naturali-
ter comstifuti, et sub his aptantur alii qui sunt a
quinario numero incipientes onnes impares. His
igitur ita dispositis, si primus primo, secundus se-
cundo, tertius tertio, et ceteri celeris comparen-
D qur, superpartiens babitudo procreatur. Sit enim dis-
positio- hoc modo : '

3 4y 5[ 6 7 8 | 9| W
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Si igitur quinarii numeri ad ternarium comparatio
consideretur, erit superpartiens ille qui vocatur su-
perbipartiens. Habet enim quinarius totos in se tres,
el eorum duas partes, id est 2. Si vero ad secundum
ordinem speculatio referatur, supertripartiens pro-
portio cognoscelur, atque in sequentibus per omnes
dispositos numeros, omnes iu infinitum species hu-
jus numeri convenientes ordinatasque respicies. At
vero quemadmodum singuli procreentur, si in indl.
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nitom quis eurét agnoscere, hic modus est. [labi- A

tudo enim superbipariientis, si utrisque terminis du-
plicetur, semper superbipartiens proportio procrea-
tur. Si enim quis duplicet 5, faciet 40; si tres, faciet
6: qui 10 contra senarium comparati, superbipar-
tientem faciunt habitudinem, et hos ipsos rursus si
duplicaveris, idem ordo proportionis accrescit. Idem-
que si in infinitom facies, staturn prioris habitadinis
non mutabit. Si vero supertripartientes invenire con-
tendas, primos supertripartientes, id est 7 et 4 tripli-
cabis, et hujusmodi nascentur. Si vero qui ex bis
nati fuerint, ternarii multiplicatione produxeris,
idem rursus efficient. Quod si superquadripartientes
quemadmodum in infinitum progrediantur oples
addiscere, primas eorum radices in quadruplum
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pumerum plus quam semel habet, ‘multiplicis est.
Hoc vero quod minorem _in habenda parie transcen-
dit, superparticularis. lia ex utroque nomine facio
vocabulo, est, speciesque illius ad illarum, scilicet,
flunt Imsginem propottionum, ex quibus ipse nwme-
rus originem trahit, Nam prima pars hujus vocabuli
que maliiplicis nomine possessa esl, multiplicis no-
meri specierum vocabulo nominanda est. Quae vero
superparticularis est, eodem vocabulo nuacupabitas,
quo superparticularis numeri species vocabantur.
Dicetur enim qui duplicem habuerit alium numerum,
et ejus mediam partem, duplex seequialter; qui vero
tertiam, duplex sesquitertius; qui quartam, duplex
sesquiquartus, et deinceps. Si vero ter euia totum
contineat el ejus mediaw partem, vel tertiam, vel

multiplices licet, id est 9 et 5, et eos qui illa multi- B quariam, dicitur triplex sesquialter, triplex sesquiter.

plicatione profercntur, rursum in quadruplom, et
eamdem fieri propertionem inoffensa nimiram ra-
tione reperies. Et celer® species una semper plus
multiplieatione crescentibus radicibus oriuntur. Ra-
dices autem proportionum voce, numeros in supe-
riore dispositione descriptos, quasi quibus omnis
summa supradictx eomparationis Innititur. In hoc
quoque videndum est quoniam, cum duz partes mi-
nore plus in majoribus sunt, tertii semper vocabu-
lum subauditur. Ut superbipartiens qui dicitur, quo-
niam duas minoris numeri tertias partes habet, di-
catur superbipartiens tertias. Kt cum dico super-
tripartiens, subaudiri necesse sil supertripariicns
quartas, quoniam tribus superquartis exuberat. Et

tivs, triplex sesquiquartus, et eodem modo-in esele-
ris. Diceturque quadruplus sesquialter, quadreplas
sesquitertius, quadruplus sesquiquartus, et quoliess
tolum numerum in semelipso continuerit, per mui-
tplicis numeri species appellatur, guam vero par-
tem comparati numeri clauserit, secundum super-
particularem comparationem habitudinemque voca-
bitur. Horum autem exempla hujusmodi sunt : da-
plex sesquialter est, ut quingue ad dwo, habeat

.enim B, binarium numerum bis et ejus mediam, id

est 1. Duplex vero sesgquitertius est, sepienarius ad
ternarinum comparatus. At vero Rovenarius ad qua-
ternarium, duplex sesquiquartus. Si vero #1 ad 5,
duplex sesquiquintus. Et bi semper nascentur, dispe-

superquadripartienti, subauditur superquadripar- C 8ilis in ordinem a binario numero omnibus nataraki-

liens quintas, et ad eumdem modum in czteris, uno
semper adjecio super habitas paries, subauditio fa-
cienda est, ul eorum germana convenientiaque his
nomina hzc sint, ut qui dicitur superbipartieus,
idem dicatur superbitertius. Qui dicitur supertripar-
tiens, is sit supertriquartus, et qui dicilur superqua-
dripartiens, idem dicatur superquadriquintus, ea-
deihijue similitudine usque in infinitum nomina pro-
ducantur. )
CAPUT XXIX.
De multiplici superparticulari.

Igitur relatz ad aliquid quantitatis, simplices et
primx species hae sunt. Du vero alie, ex his velut
ex aliquibus principiis componuntur, ut multiplices
superparticulares, ct muliiplices superpartienies,
horumque comites submult plices superparticulares,
et submultiplices superpartientes. Namque in his ut
in prxediclis proportivnibus, minores numeri, et eo-
rum quoque species omnes, addila sub prxposi-
tione, dicuntur. Quorum definitio talis reddi potest :
multiplex superpariicularis est, quotiens numerus ad
numerum. comparatus, habet eurn plus quam semel
et cjus unam partem, hioc est, habet eum aut du-
plum, aut triplum, aut quadruplum, aut quotiensli-
bet, et ejus quamlibet aliquam partem, vel mediam,
vel tertiam, vel quartam, vel quazcunque alia par-
tium exuberatione contigerit. Hic ergo et multiplici
«t superparticulari consistit. Quod enim comparatum

ter paribus imparibusque terininis, si contra eos
omnes a quinario numero impares comparentor, ut
pritnum primo, secundum secundo, tertium Lertio,
caute et diligenter apponas, ut sit dispositio talis :
2S48 |6}fT]8]9]to]1l
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Si vero a duobus paribus omnibus dispositis termi-
nis, illi qui a quinario numero inchoantes, quinario
numero rursus sese transiliunt comparentur, omnes
duplices :esquialteros creant, ut est subjecta de-
scriptio.

2 4 6 8 10 13
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P Si vero a tribus inchoent dispositiones, ¢t tribas sese

transiliant, et ad eos aptentur qui a septenario in-
choautes, .seplenario +ese numero transgrediuntar,

_omnes duplices sesquitertii, babita diligenter com-

paratione, nascuntur, ut subjecta deseriptio monet.

3 ] 6 ] 9 [ 12 [ 15] 18] =
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Si vero omaes in ordinem quadrupli disponantur, hi
qui naturalis numeri quadrupli sunt, ut unitatis qua-
druplus, et duorum, trinmque et guatuor, atque
guinarii, ct celerorum sese sequentium, ut ad eos
aplentur a qovenario numero inchoantes, semper
sese novenario prxcedentes, tunc duplicis sesqui-
quartz proportionis forma texctur.
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Ea vero species hujus numeri, que est triplex ses-
quialt: ra, hoc modo procreatur; si disponantur a
binario numero omnes in ordinem pares, et ad cos
seplenario numero inchoantes, septenario sese su-
pergredientes, solito ad alteruirum modo compara-
tionis aptentur. .
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" Si autem a lernario numero ingressi, cunctos natp-

ralis numeri triplices disponamus, et eis a denario
pumero denario sese supergredientes ordine compa-
remus, omnes Liiplices sesquitertii in ea termino-
rum continuatione provenient. '

3 6 9 12
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CAPUT XXX.

De eorum exemplis in superiore formula inveniendis.
tlorum autem ecrumque qui sequuntur exempla

- ntegre planeque possumaus pernotare, si in priorem

descriptionem, quam fecimus cum de superpartieulari
et multiplici loqueremur, ubi ab uno usque in dena-
rium muliplicationum summa concrevil, diligens
velimus acumen intendere. Ad primum enim ver-
sum omnes qui sequuntur collatl, ordinatas conve-
uientesque multiplicis species reddent. Si vero ad
secundum cunctos qui lertii sunt ordinis aptaveris,
ordinatas species superparlicularis agnosces. Quod
si tertio ordini, quicunque sunt in quinto versu

_compares, superpartienlis numeri species posilas
_ eonvenienter aspicies. Multiplex vero superparlicu-

laris ostendilur, com ad secundum versum omnes
qui sunt quinti versus serie comparantur, vel qui
sunt in septimo, vel qui sunt in nono, atque ita si in
snfinitum sit ista descriptio, in infinitum hujus pro-
portionis species procreabuntur. Manifestum autem
etiam hoc est, quod horum comiles semper cum sub
prpositione dicentur, ut est subduplex sesquialter,
subduplex sesquitertius, subduplex sesquiquartus, et
ceteri quidem ad hunc modum,

CAPUT XXXL
De maltiplici superpartiente.

Maultiplex vero superpartiens esl, quolies numerus
ad numerum comparatus habet in se alium nume-
rum totum plus quam semel, et cjus vel duas, vel 3,
vel_quodlibet plures particulas, secundum numeri
superpartientis figuram. la hoc quoque ‘propler can-
sam superius dictam, non erunt duz medietates, ne-
que duz quart®, neque duz sexte, sed duz tertix,
vel due quini®, vel dux seplim®, ad priorem simi-
lem consequentiam. Non est autem difficile secun-
dum priorum exempia positorum, hos quoque et
preeter nostra exempla numeros invenire. Vocabun-
turque hi, secundum proprias partes, duplex super-
bipartiens, vel duplex supertripartiens, ‘el duplex
superquadripartiens. EU rursus triplex superbipar-
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A tiens, et triplex supertriparticns, et (riplex super-

quadripartiens, et similiter. Ut 8 ad 3 comparati fa-
ciunt duplicem superbipartientem, et 16 ad 6, et
omnes quicunque ab 8 incipientes, octonario srse
nimero {ransgrediuntur, comparati ad eos qui a tri-
bus inchoantes, ternarii sese quantilate pratereunt.
Nec e:it difficile alias ejus partes secundam pradi-
ctum modum diligentibus reperire. tie quoque illud
meminisse debemus quod minores et comites non
sine sub praeposilione nominantur, ut sit subduplex
superbipartiens, subduplex supertripartiens.
CAPUT XXXIl.

Demonstratio quemadmodum omnis inqualitas ab
@qualitate processerit.

Restat auten nobis profundissiman quamdam
tradere disciplinam, que ad omnem natur® vim re-
rumque integritatem maxima ratone pertinest. Ma-
gnus quippe in hac scientia fructus est, si quis non
nesciat quod b:nitas definita est et sub scientiam
cadens, animo ,ue semper imitabilis et perceptibilis
prima natura est, et suz substantiz.decore perpe-
tua. Jofinitum vero malitjie dedecus est, nullis pro:
priis prineipiis nixum, sed natura semper errans a
boni definitione principii, tanquam aligro signo opti-
ma figare impre-sa componitur, et ex il'o erroris
fluctu retinetur. Nom nimiam cupiditatem irzque
immodicam effrenationem, quasi quidam rector ani~
mus, pura intelligentia roboratus, astringit, et has
quodammodo inzqualitalis formas,” temperata boni-

C 1ate constituit. Hoc autem erit perspicuum, si intel-

Kgamus ommes inrqualitatis species, ab xqualitaris
crevisse primordiis, ut ipsa quodammodo sequilas,
matris cl radicis oblinens vim, ipsa omnes inxqua-
litatis species ordinesque profundat. Sint enim nobis
tres zquales termini, id est tres unilateé, vel tres
bini, vel tres terni, vel tres quaterni, vel quantos
ulira libet ponere. Quod enim In unis tribus termi-
nis evenit, idem’ contingit in ceteris. Ex his igitur,
secundum precepti nostri ordinem, videas piimum
nasci multiplices, et in his duplices prius dehine tri-
p'os, deinde quadruplos, et ad eumdem ordinem
consequentes. Rursus, multiplices si convertaptur,
ev his supe:particulares orientur, et ex duplicibus

D quidem, sesquialteri, ex triplicibus sesquilertii, ex

quadruplis sesquiquarti, et czteri in hunc modum.
Ex superpariicularibus vero conversis, superpartien-
tes nasci necesse est, ita ul ex sesquialtero nascatur
superbipartiens, supertripartientem sesquitertius gi-
gnat, et ex sesquiquarto superquadripartiens. Rectis
aulem posilis, neque conversis prioiibus superpar-
ticularibus, mulliplices superparticulares oriuntur.
Rectis vero superpartientibus, multiplices superpar-
tientes efficientur. Przcepta autem tria hac sunt,
ut primum numervm primo facias parem, secundum
vero primo el secundo, tertium primo, dwobus se-
cundis et tertio. Hoc igitur cum in terminis aquali-
bus feceris, ex bis qui nascentur duplices erunt. De
quibus duplicibus si idem feceris, triplices procrean-
tur, et de his quadruplices, alque in infinitum om-
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nes formas numeri multiplices explicabit. Jaceant
ig wr 3 termini ®quales. .

| 1 | 1 [ 1 |
Ponatur ilaque primo primus ®qualis, id est unus.
Secundus vero, primo et secundo, id est 2; tertius
vero primo, duobus secundis et tertio par sit, id est
uni et duobus unis et uni, qui sunt 4, ut est de-
scriptio :

i L t
1 2
Videsne ut duplici proportione sequens ordo texa-
tur. Fac rursus idem de duplicibus, ut sit primus
primo ®qualis, id est uni; secundus primo el se-

AN. MANL. SEV. BOETH

A

11

Rursus secunda species superparticularis numeri, id
est sesquitertius procreatus est. Quod si jdem de
quadruplo quis fucere velit, sesquijuartus coutinuo
nascetur, ut monstrabit subjecta descriptio :

16 4 1
16 20 25

Ac si quis idem de cunelis in infinitum par.ibus mul-
tplicatis faciat, convenienter ordinem superparticula-
ritalis inveniet. Quod si conversos superparticulares
aliquis secundum hac pracepta converiat, contizuo
videat superpartientes acerescere, et ex sesquialtero
quidem superbipartiens, ex se:quilertio supertripar-
tiens procreatur, et cieleri secundum communes de-
nominationis species, sine ulla ordinis interpolatione

cundo, id est uni et duobus, qui sumt 3; tertius B nascentur. Disponantur igitur sic:

Pprimo, id est uni, duobus secundis, id est 4, et ter-
lio, id est quatuor, qui simul 9 fiunt, et venit hec
'l'orma :

1 1 1
1 3 4
) 1 s | 9

Rursus, si de triplicibus idem feceris, continuus qua-

drup'us procreabitur. Sit enim primus primo zquus,

id-est unus ; sit secundus primo et secundo aequalis,

id est 4; sit tertius primo, duobus secundis et tertio
* equalis, id est 16.

(D 1 1
1 2 i
1 3 9
1 A 18

Et in cateris quidem ad banc formam, tribus his
preceptis ulemur. Si vero qui ex squalibus nati
sunt multiplices, ¢os di-ponamus, et secundum h=c
prcepta vertamus, ila ut converso siut ordine, ses-
quialter ex duplici procreabitar, sesquitertius ex tri-
plici, sesquiquartus ex quadruplo. Sint enim 3 du-
plices termini, qui ex:®qualibus creati sunt, et qui
u'limus est, primus ponatur hujusmodi :
L+ | 2 | 1 I

E( constituatur primo in hoc ordine, primus par, id
est 4, sécundus vero primo et secundo par, id est
6, tertius vero primo, duobus secundis et tertio,
id m.s.

4 2 1
o 4 6 9
Ecce tibi illa sesquialtera quantitas ex termino du-
plicitatis exoritur, Videamus nun¢ ad enmdem mo-
dum ex triplici qui nascatur ; disponantur enim tri-
plices superiores, converso scilicet ordine sicut du-
plex, liic est quoque ordo dispositus :

] 9 | 3 I 1 I
Ponatur ergo primus primo ®quus, id est 9 ; secun-
dus primo et secundo, id est 12; tertius primo, duo-
bs secundis et tertio 2quus, id est 16.

9 3 1 |
) 13- 16 I

D

v 1 6 | 4 I

Superioris igilur descriptionis, primo primus aquas
numei us aseribatur, id est 9, secundus vero primo
et secundo, id est 15, tertius vero primo, duebus se-
cund s et tertio, id est 25.
' 9 ] 6 N
9 | 13 I
Si ergo sesquilertium eodem modo vertamus, ordo
superiripartiens invenitur. Sit enim prima propositio
sesquitertii.

] 16 } 12 [ ]
Ponatur secnndum priorem modum, primo par pri~
mus, id est 16 ; sceundus primo et secundo, id est 28 ;
tertius primo, duobus secundis et tertio, id est 49.
Omnis ergo summa disposita supertripartientes effi-

ciet.

16

18

49

Rarsus si sesquiquartum eddem modo verteris, §u-
perquadripartiena stalim quantilas procreabitur, ut
est ea forma quam suppositam vides.

28 L) 16
25 48 18

Restat quemadmodum ex superparticularibus et su-
perpartientibus maltiplices superparticulares et multi-
plices superpartientes nascantur, ostendere. Quorum
bimas tantum faciam descriptiones, namqee si rectam
et non conversum sesquialierum ponimus, duplex
superparticularis excrescit ; fit enim.boc modo: -
|+ | e .1,.9 1
Ponatur secundum superiorem modum primo, pri-
mus xqualis, id est 4; secundus primo et secundo,
id est 10; tertius primo, duobus secundis et tertio
equalis, id est 25.
i 6 9 |
4 10 25 |
Atque hzc gnidem duplex sesquialtera summa pro-
ducta est. Si vero sesquiteriium non conversum po-
namus, duplus sesquitertius invenitur, ut subjecta
descriptio docet.
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9 12 16
9 21 49

At vero si ad superpartientes anilmum converlamus,
eosque ordinatim secundum superiora pracepta dis-
ponamus, multiplices superpartientes ordinatim
progenitos reperiemus. Disponatur enim superpar-
tientis h:ec formula :

| 9 | 13 I 25 !
Aseribatur ergo primus, primo ®quus, id est 9; se-
cundus primo et secundo, id est 24; tertius primo,
duobus secundis et tertio, id est 64.

9 1% 28
9 24 64

DE ARITHMETICA LIB. II. -
A Videsne ut ex superbipartiente duplus superbipar-

111

tiens exortus sit. At vero si supertripartientem po-
nam, duplex sine dubio tripartiens invenitur, ut in
subjecta descriptione perspicuum est :

16 28 W
16 m 1

Sic ergo de superparticularibus vel de superpartienti-
bus multiplices superparticulares vel multiplices
superpartientes oriuntur, Quare constat omnium in-
equalitatum ®qualitatem esse principium, ex eadem
enim inz:qualia cuncta nascuntur. Ac de his quidem
bactenus d'sserendum esse credidimus, ne vel infi-
nita sectemur, vel circa res obseurissimas jugrediens
tium animos detineates, ab utilioribus moraremur.

LIBER SECUNDUS.

CAPUT PRIMUM.

Quemadmodum ad wqwalitatem omnis inequalites
) . reducatur. ,

Superioris libri disputatione digestum est quemad-
modum tota inequalitatis substantia a principe sui
generis xqualitate processeril. Sed qua rerum ele-
menta sunt, ex eisdem principaliter omnia compo-
noatur, et in eadem rursus resolutione facta resol-
vantur. Ut quoniam articularis vocis elementa sunt
litteree, ab eis est syllabarum progressa conjunctio,
et in easdem rursas terminatur extremas, eamdem-
que vim obtinet sonus in musicis. Jam vero mundum
4 corpora non ignoramus efficere. Namque (ut ait)
ex imbri terraque omnia gignuntur et igni; sed in
hazc rursus ejus 4 elementa fit postrema resolutio.
Ita igitur, quoniam ex squalitatis inargine cunctas
inzqualitatis species pfoficisci videmus, omnis a no-
bis inqualitas ad ®qualitem rursus, velut ad quod-
dam elerentum proprii generis resolvatur. Hoc au-
tem ftrina rursus imperatione colligitur, eaque resol-
vendi ars. Datis quibuslibet tribus terminis, inzqua-
libus quidem, sed proportionaliter constitutis, id est,
ut eamdem medius ad primum vim proportionis ob-
tineat, quam qui est extremus ad medium in qualibet
inequalitatis ratione, vel in maltiplicibus, vel in su-
perparticularibus, vel in superpartjentibus, vel in iis

quz ex his procreantur, hoc est multiplicibus super- D

particularibus, vel maultiplicibus superpartientibus,
eadem atque una ratione indubitata constabit.
Propositis enim tribus (ut dictum est) termiunis, 2quis
proportionibus ordinatis, ultimum semper medio
detrshamus, et ipsum quidem ultimum, primum
terminum collocemus, quod de medio relinquitur,
secundum. De teriia vero propesitlorum terminorum
summa anferemus unum primum, et duos secundos
eos qui de medietate relicli sunt, et id quod ex tertia
summa relinquitur, lertiom terminum constituemus.
Videbis igitur hoc facto, in minorem modum summas
severti, el ad principaliorem habitudinem compara-

B tiones proportionesque reduci, ut si sit quadrupla

proportio, primo ad triplam, iude ad duplam, inde
ad ®qualitatem usque remeare. Ei si sit superparti-
cularis sesquiquartus, primo ad sesquitertiom , inde
ad sesquialierum, postremo ad tres zquales terminos
redire. Hoc autem nos exempli gratia in multiplici
tantum proportione docebimus. Solertem vero, in
alils quoque inzqualitatis speciebus id experientem,
eadem ratio praceplorum juvabit. Constituantur
enim tres ad se termini quadrupli.

[ 8 [ s | 1 T
Aufer igitur ex medio minorem, id est ex triginta
duobus, octonariuin, relinquuntur 24, ét primum
éctonarium terminuni pones, secundum vero, quod
reliquum fuerit ex medio, id est 24, ut sint hi duo
termini, 8 et 24. De tertio vero, id est 128, aufer
‘unum primum, id est 8, et duos secundps qoi sunt
reliqui, id est bis 24, et relinquuntur 73. His dispo-
sitis terminis, ex quadfuplis propinquior mquitati
proport o, tripla redactd est. Slint ehim termini :

| 8 | KT [7 1 |
Ex his autem ipsis idem si feceris, ad duplum rursus
comparatio remeabit. Pone enim primum mineri
®quuin, id est 8, et ex secundo aufer primum, 16
relinquentur. Sed ex tertio, id est ex 72, aufer pri-
mum, id est 8, et duos secundas, id est bis 16, et erit
reliqua pars 32. Quibus positis, ad duplas proportiv-
nes habitudo redigitur.

| 8 | 16 | 31 |
Idem vero ex his si flat, rem omnem ad ®qualitatiy
summas eliquabimus. Pone enim primum minori
tequum, id est 8, et aufer ex 16 octonarium, rema-
nent 8, quibus dispositis, ex tertio, id est 32, sum-
ptis primo, id est 8, et dvobus secundis, id est duo-
bus octonariis, supersunt 8. Quil.us dispositis, prima
nobis xqualitas cadit, ut subjectz sun.mul:r docent.

[ s | 8 1% s 1
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mum tendat, eamdem convenientiam intitubanter in-
veniel. Quare pronuntfandum est, nec ulla trepida-
tione dubitandom, quod quemadmodum per se con-
stanlis quantitatis unitas principium et elementum
est, ita et ad aliquid relatz quantitatis mqualitas
mater est. Demons'ravirius epim quod hinc el ejus
procrealio prima foret, et in eam rursus posirema
solutio esl.

CAPUT 11,

De inveniendo in unoguoque mumero guol numeros
ejusdem proportionis possil precedere, eorumque
descriptio, descriptionisque ezpositio.

Est autem quedam in bac rc profunda et miranda
speculatio, et (ut ait Nicomachus) évworopatow Gedpnpn
perficiens, el ad Platenicam in Tim®o animz gene-
rationem, et ad intervalla harmonica discipline,
Ibi enim jubemur perducers atque extendere tres vel
quatuor scsquialteros, vel quotlibet sesquitertias pro-
portiones, et sesquigaartas comparationes, eas qua
secundum propositum ordinem, sepe continuas ju-
bemur extendere. Ne autem hoc, labore quodam
semper quidem maximo, frequentius inferaci Bat,
hac nobis ratione, in quat numeris quanti possint
esse superparticulares, investigandum est. Omnes
enim muliiplices, tantarum sfimilium sibimet pro-
portionum principes erunt, quoto ipsi loco ab unitate
discesserunt. Quod autem dico, sibimet similium tale
est, ut dupli semper muliiplicitas (ut superius dictum
est) sesquialteros creel, et triplex sit dux sesquiter-
tiorum, quadruplus sesquiquartis. Primus ergo du-
plex unum solum habebit sesquialterum, secundus
duos, terlius tres, quartus quatuor, et secundum
bune ordinem eadem fit in infinitum progressio.
Neque unquam fieri potest ut vel superet proportio-
num nume¢rum, vel ab eo sit diminutior equabilis ab
unitate locatio. Priwus ergo duplex est binarius nu-
merus, qui unum solum sesquialterum recipit, id est
ternarinm. Binarius enim contra ternarium compa-
ratus sesquialteram eflicit proporiionem, Ternarius
vero, quoniam medie:atem non recipit, non est alter
numerus ad quem in ratione scsquialiera compare-
tur. Qusternarius vero numerus, secundus duplex
est, hic ergo duos sesquialieros pracedit. Est enim
ad ipsum quidem comparatus senarius numcrus, ad
senarium vero, quoniam medietatem habet novena-
rius, et sunt duo sesquialteri, ad 4 scilicet 6, ad sex
vero 9, Novenarius vero, quoniam medietate caret,
ab hac comparatione seclusus est. Tertius vero du-
plex est 8, hic ergo 3 sesquialteros antecedit. Com-
paratur enim ad ipsum duodenarius numerus, ad
duodenarium 18, ad 18 rursus 27. At vero 27 medio
carent. ldem quoque in sequentibus evenire necesse
est quod nos cum propria ordinatione subdidimus.
Semper enim loc, divina quadam nec humana con-
stitutione, speculationibus occurrit, ut quotienscun-
que ultimus nynerus invenitur, qui loco duplicis ab
unitate sit par, talis sit ut in medietates dividi seca-
rinue non possit.

AN. MANL. SEV. BOETH
Hinc igitar si quis ad alias inxqualitatis species ani- A
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Latitudo.
| 1 2 4 8 16 [ s2
3 ¢ 13 24 48
An 9 18 36 72

gu | 27 L3 108
la 8l a3
ris 1.3

Idem coutingit etiam in triplicibus, ex illis enim ses-
quitertii procreantur. Nam gquoniam primus triplex
est ternarius numerus, habet unam se:quilertivm, id
est 4. Cujus quaternarii tertia pars non polest inve-
niri, atque ideo hic epitrito caret. Secundus vero, qui
e-L novem, habet ad se duodenarivm numerum ses-
quitertium. Duodenarius autem, quoniam habet tes-
tiam partem, in sesquitertia proportione comparatur
ad ewm numerus sedecim, qui terti® partis sectioss
selutus esl. Viginti septem autem, quoniam tertius est
triplex, habet ad se sesquilertium triginla sex, et hie
rursus ad qualveginta octo eadem proportione com-
paratur. Cul si sexaginta quatudr appositi fuerint,
eamdem rursus vim proportionis explebunt. Quos
sexaginta quatuor ad nullum sesquitertium rursas
aptabis, quoniam parte tertia non tenentur. Atque
hoc in cunctis triplicibus invenitur, ut exiremus
ejusdem proportionis numerus, tantos anle se pra-
cedentes habeat, quanto primus corum ab unitate
discesserit. Et qui tot super se ejusdem proportion’s
habuerit numeros, quotus ab unitate primus eorum
jacet, ejus pars qua illk comparatas numerus, possit
exmdem facere proportionem, inveniri nequeat. Et
tripticis quidem hare est descriptio :

Latitude .
{ [ 9 27 | 81 | 25 |
. 12 s6 | w8 | 528
| An | 16 | 48 | 148 | 433
| gu, 64 193 | 576
la 2% | 768
rig 1024

Al quadrupli secundum banc formam descriptio est,
ad quam scilicet, qui a prioribus instructus accesse-
rit, nulla ratione trepidabit, et de cateris quidem
multiplicibus, eamdem convenientiam pernotabit.

_ Latitudo. .
[} 4 16 6t 236 1024
] 2) 80 32 1080
Au | 25 | 10 | 4c0 | 1600 [
gn 125 | 500 | 200
T |6 | B0 b
rs 2123

Hinc quoque perspicnum est, superparticulariom
(quemadmodum prius ostensum est) primos esse
multiplices. Siquidem duplices sesquialteros, triplices
sesquitertios, et cuncti multiplices cunctos in ordi-
nem superparticulares creant. Bst etiam in his boe
quogue mirabile. Namque ubi prima latitudo (verit
duplex, et sub ¢isdem qui sunt versus conlisui al-
lernatim positi, secundom seriem: Istitudinis duplices
erunt. Si vero fuerint triplices et inferiores ordines,
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I.riph se in suis lerminis multiplicatione superabunt,

At in quadrupls, quadrupli, atque hoe infinita ductom’

speculatione non fallit. Angulares autem omnium
muliiplices evenmire necesse est. Erunt autem dupli-
cium quidem- triplices , triplicium quadruplices,
quadruplorum vero quincupli, et secundum eamdem
ordinis incommutabilem ralionem , sibimet cuncta
consenlient, quibus expositis, ad sequentem operis
seriem competens disputatio couvertatur.

CAPUT 1l

Quod multiplez intervallum ex quibus tﬁperparlwula

ribus medietate posita, intervallis fiat, e;uqua inve-
niendi regula.

‘b

Si igitur due primz superparlieulares species con-.
jungantur, prima species maltiplicitatix exoritur.
Omnis autem duplex ex sesquialtero sesqmtemoqne
cowponilur, el omnis sesquialter et sesquitertius
duplicem jungunt, Nam ternarius, sesquialter est

duorum, quatuor vero, sesquitertins ternarii, sed
4 duplus duorum.

duplus

Sesquiaticr  Sesquitertius

Sic igitur sesquialter et sesquitertius anum duplicem
componunt. At vero si fuerint medietas et duplus,
inter duplicem et medium potest una medietas talis
inveniri, que ad alteram exiremi'atem sesquialiera
sit, ad alteram sesquitertia. Altrinsecus enim. positis
senario et ternario, id est duplici et medietate, 8i

quaternarius in medio collocelur, ad ternarium su- .

meram sesquitertiam continet rationem, ad senarium
vero sesquialteram.

Sesquitertius  Sesquialier »

Recte igitur dictum est, et .duplicem a sesquia’tero
sesquitertiogne conjungi, et has duas superparticu-
laris species duplicem procreare, id est primam
speciem multip'icis quantitatis. Rursus ex prima multi-
plicis specie, idest ex duplici, et prima superparticu-
lari, id est sesquialtera, continens multiplicis species,
id est tripla conjungitur. Namque 12 senarii numeri
duplus est, decem vero et octo, ad duodenarium
sasquialter, qui ad senarium numerum friplus est.

"DE ARITHBETICA LIB. II.
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A Triplus )
[ 1 12 | 18 |
Duplos Sesquialier .

Et positis eisdem, 6 et 18, novenarius in medie:ate
ponalur, erit ad senarium sesquialier, qui ad 18,
‘Subduplus est, et ad sendrium 48 triplus est.

Triplus

Sesjuialter Duplus

Ex duplici igitur et sesquialtero, trip'ex ratio pro-

. Portionis exoritur, et in eas rursus resolutione facts

revocatur. Si autem hic, id est triplus numerus, qui
osl species secunda multiplicis, secund® speciei su-
perparticularis aptetur, quadrupli contingo forma

C contexitur, et in easdem rursus partes natarali par-
titione solvetur, secundum modum quem superiuf
demonstravimus.

Ouadmplus

Triplas Sesquitertias

Si vero quadroplus sese ac sesquiquar us agglome-
rent, quincuplus con inuo fiet :

Quincwplus

[ 16 |

0|

Quadruplus  Sesquiquaring

El si quincuplus cum sesquiquinto, mox sescupl
proportio conjugabitur,

4
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* Sescuplus

Quincuplas  Ses.juiguinus

Atque itasecundum hanc progressionem cuncl

multiplicitatis species sine ulla rali ordinis permu-

tatione nascentur. ita vero ut duplus eum sesquial-
tero triplicem creet, et triplus cum sesyuitertio,
quadruplum, quadrupius cum sesquiquarto, quincu-
plum, et ceteri eodem modo, ut nullus banc conti-
nuationem finis impediat.

: CAPUT IV.

De p.r se constante quantilate, quee in figuris geome-
tricis consideratur ; communis ratio omnium magni-
tudinum. .

Hzc quidem de quantitate quam secundum ad ali-
quid speculamur, ad presens dicta sufficiant. Nunc
“sutem in bac sequentia, quiedami de ea quantitate
que per seipsam constat, neque ad aliquid refer-
tur, expediam, que nobis ad ea prodesse possant,

guz post haec rursus de relata ad aliquid quantitate

fractabimus. Amat enim quodammodo mathe-
seos speculatio alterna probationum ratiene consti-
tui. Nunc autem nobis de his numeris sermo futu-

cus est, qui circa figuras geometricas et earum spatia c

- dimensionesque versantur, id est de linearibus nu-
meris, et de triangularibus vel quadratis, czlerisque
quos sola pandit plana dimensio, nec non de in®-
quali laterum compositione conjunctis. De solidis
eliam, id est cubis et sphericis vel pyramidis, later-
culis etiam_vel lignulis et cunels, que omnia quidem

geometrica proprie considerationis sunt. Sed sicut

ipsa geometrice scientia ab arithmetica velut qua-
dam radice ac matre producta est, ita etiam ejus
figurarum semina in primis numeris iuvenimus. Pla-
num siquidemn fecimus quod omnes disciplinas haec
interempla consumeret, quas minime constituta in-
Girmaret. Hoc autem cognoscendum est quod haec
signa numerorum posita que nunc quoque homines
in summarum designatione describuat, non naturali
institutione formata sunt; ut enim quinarii subjectam
. notulam signant de v, vel denarii, quam descripsimus
de x, et alias hujusmodi, non natura posuit, sed
usus alinxit. Quingue enim vel decem, vel quotlibet
alios illis notulis pro compendio notare voluerunt,
ne quotiens unitates quis monstrare vellet, toliens ei
virgule ducerentur. Nos aulem quolienscunque ali-
quid monstrare volumus, in his praseriim formulis,
ordina:arum virgularym multitudinem non gravamur
apponere. Cum enim quinque volumus demonstrare,
facimus quinque virgulas, ducimusque eas hoc modo,
11141, etcum 7 totidem, et cum 10 nihilominus,
quia naturalius est quemlibet pumerum quantas in
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A seretinet, tot onitatibus designare quam notulis. Est
igitur unitas vicem obtinens puncii, intervalli, lon-
gitadinisque principium, ipsa vero nec intervalli,
nec lengitudinis capax, quemadmodum punctum
principiom quidem line= est atque iatervalli, ipsum
‘vero nec intervallum nec linea. Neque enim pun
elom puncto superpositum ullum efficit intervailum,
velnt &i nihil nulli jungas. Nihil enim est quod ex
nullorum ~ procreatione nascatur. Eadem quippe
eliam circa ®qualitates proportio manet. Nam s
quotlibet fuerint termini pares, tantum quidem est
a primo ad secundum, quantum a secundo ad ter-
tium. Sed inter primum et secundum, vel secundum
et tertium, nulla est intervalli longitudo vel spatium.
Si enim Lres senarios ponas hoe modo 6, 6, 6, quem-

‘B admodum primus est ad secundum, sic est secundus

. ad tertium. Sed inter primum et secandum nibil ia-
terest, 6 enim et 6 nulla spatii intervalla d’sjungunt.
Ita etiam unitas in seipsa multiplieata nihil procreat.
Semel enin in unum nibil aliud ex se gignit quam
ipsa est. Nam quod intervallo caret, etiam ‘vim gig-
neadi intervalla non recipit, quod in aliis numeris
non videtur evenire. Omnis enim Dumerus in seipsum
multiplicatus alium quemdam efficit majorem quamw-
ipse est, idcirco quoniam intervalla multiplicaia ma-
jore sese spatii prolixitate distendunt. Id vero quod
sine intervallo est, plus quam ipsa est, pariendi non
habet potestatem. Ex hoc igitur principio, id est
ex unitale prima omnium longitudo succrescit, qux
2 binarii numeri pringipio in cunctos sese numeros
explicat, quoniam primum intervallum linea est,
duo vero intervalla sunt longitudo et latitodo, id est
linea et superficies. Tria ergo intervalla sunt, lon-
giludo, latitudo, altitudo, id est linea, superficies
atque soliditas. Przter hxc autem alia intervalla
inveniri non possunt. Aut enim unum intervallom
erit quod longitude est, sut aliquid quod duobus in-
tervallis expositum est, ut si qua res longitudinem
habeat et latitudinem , vel trina intervaili dimen-
sione porrigitur, si longitudine, altitudine, latitudi-
neque censelur, supraque adeo nihil inveniri po-
test, ut ipsorum sex motuum forma ad interval-
lorum naturas et pumerum componantur. Unum
enim intervallum duos in se continet motus, ut in
tribus intervallis sex sese motuum summa conficiat
hoc modo. Est enim in longitudine ante et retro,
. In latitudine sinisira et dextra, in altitudine sursun

ac deorsum. Necesse est autem ut quidquid fueris

solidum corpus, hoc habeat longitudinem , latitudi-

nemque et altitudinem, et quidquid hzc tria in se

continet, illud suo pomine solidum vocetur. Ha:e

enim (ria circa omne corpus inseparabili conjunctione

versantur, et in nalura corporum comstiluta suut.

Quare quidquid pro- intervallo caret, illud corpaus

solidum non est. Nam quod duo sola intervalla re-

tinet, illud superficies appellatur. Omnis enim super-

ficies sola longitudine et latitudine continetur, et
hic eadem illa conversio remanet. Omne euim quod
superficies est, lougitudinem et latitudinem retimet,
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et quod heec retinet, illud est superficies. Hme au- A continent, et ominis tmngnhm figura, vel tetra-

tem superficies uno tantum intervalle solidi corpo-
ris dimensione superatur, quae uno rursus intervallo
lineam vincit, que longitudinis naturam retinens,
latitudinis expers est. Que linea eo quod unius est
intervalli sortita naturam, a superficie uno inter-
vallo, a soliditate duobus spatiis viucitur. Punctum
igitur alio rursus intervallo a linea vineitur, ipsa sci-
licet qua reliqua est longitudine. Quare si punctum
uno quidem intervallo a linea supergreditur, idem a
superficie vincitur duobus, ¢ribus vero intervalli di-
mensionibus a soliditate relinquitur, constat punctum
ipsum sine vlla corporis magnitudine vei intervalli
. dimensione, cum et longitudinis et latitudinis et pro-
funditatis expers sit, omniam intervallorum esse

principium, et natura insecabile, quod Greci atomon B

vocant, id est ita diminutum atque parvissimum, ut
tjus pars inveniri non possit. Est igitar punctum primi
intervalli principium, non tamen intervallum, et lines
caput, sed nondum linea. Sicut linea quoque super-
ficiei principiom est, sed ipsa guperficies non est,
et secundi intervalli caput est, secundum tamen in-
tervallam ipsa non retinet. ldem quoque et in sw-
perficiei rationem cadit, que et ipsa solidi corporis
®t triplicis intervalli naturale sortitur initium, ipsa
vero nec trina intervalli dimensione distenditur, nec
ulla erassitudine solidatur.
CAPUT V.
De numero lineari.
Sic etiam in numero unitas quidem cum ipsa li-

nearis numeras non sit , in longitudinem tamen dis- C

teuti numeri principium est. Et linearis numerus
cum ipse totius latitudinis expers sit, in aliud tamen
spatium latitudinis extenli numeri sortitur initium.
Superficics quogue numerorum cum ipsa solidum
corpus non sit, addita tamen altitudini solidi corpo-
ris caput est. Hoc autem pianius bis exemplis lique-
bit. Linearis numerus est a duobus inchoans, adjecta
semper unitate in unum eumdemque ductum quanti-
taiis explicata congeries, ut est id quod subjecimus.

Vi ) g | wE | i |
CAPUT VL.

De planis rectilineis figuris, quodque earum pmmpum
sit triangulus.

" Plana vero superticies in numeris invenitur, quo- P

tiens a tribus inchoatione facta addita descriptlionis
latitudine, in sequentium se naturalium numerorum
muititadine snguli dilatantur, ut sit primas ttiangu-
lus rumerus, secundus quadratus, tertins qui sub
quinque angulis centinetur, quem pentagonam Gramci
nominant; quartus bexagonus, id est qui sex angu-
lis includitur ; quintns heptagonus, sextus ogdogonus,
id est qui 7 vel 8 angulorum terminis dilatantur, et
czteri eodem modo singiilatim per naturalem nu-
merum angulos augeant, in plana scilicet descrip-
tione figurarum. Hi vero idcirco a termario numero
inchoant, quod latitudinis et superficiei solus terna-
rius principium est. In geometrica quasgue idem pla-
| ‘bius inveaitur. Duz enim lines rects spatium non

goni, vel pentagoni, vel hexagoni, vel cujuslibet
qui pluribus angulis continetur, si a medietate per
singulos "angulos linex producantur, tot eum divi-
dunt trianguli, quol ipsam figuram angulos habere
contigeril. Quadratum enim ita ducte linez in &,
pentagonum in 5, hesagonum in 6, heptagonum in
7, et ceteros in suorum angulorum modo mensura-
que per triangulos partmnmr, ul est subjecta de-
scriptio. ’

At vero triangula figura cum eam quis ita diviserit, .
in alias figuras non resolvitur nisi in wpsan, in tria
enim triangula di~snpazur.

Adeo hzc figura princeps est latitudinis, ut cztera
omnes superficies in hanc resolvantur, ipsa veroe
gnoniam nullis est principiis obnoxia, neque ab alia
latitudine sumpsit initium, in sese ipsa resolvatur.
ldem autem et in numeris lleri sequens opem ordo
monstrabit.
CAPUT VH.
Dispositio triangulorum numerorum,

Est igitar primus triangulus numerus qui solis
trihus unitatibus dissipatur, secundum superficiei
positionem, triangula scilicet descriptione, et pos
hunc quiconque zqualitatem laterom, in trina late-
rum spatia segregant. .

1 3 .8
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CAPUT VIiiL
De lateribus triangulorum mumerorum.

Ad hunc modum infinita progressio est, omnes-
que ordine trianguli wmquilateri procreabuntur, et
primum omnium ponent, id quod ex .unitate nasci-
tur, ut bec vi sua triangulus sit, non inde etiam
opere atque actu. Nam si cunctorum est mater nu-
merorum, quidquid in iis qui ab ea nascuntur nu-
meris invenitur, necesse est ul jpsa naturali quadam
potestate contineat, et hujus trianguli latus est uni-
tas. Ternarius vero qui primus est opere et actu ipso
triangulus, crescente unitate binarium numerum la-
tus babebit. Vi enim et potestate primi anguli, id
est unitatis, unitas latus esi, aclu vero et opere
trianguli primi, id est ternarii dualitas, quam Greci
dyada vocant. Secundi vero trianguli qui opere alque
acta secandus est, id est senarii, crescente naturali
numero in lateribus ternarius invenitur. Terlius
vero, id est denarii, quaternarius latus continet, et
qua- ti vero, id est 15, quinarius latus tenet, et quinti
seuarius, Idemque us;jue in infinitum.

- TAPUT IX.
De generations triangulorum nxmerorsm.

Nascuntur autem trianguli disposita naturali quan-
tilale namerorum, si prioribus semper multitudo
sequentiom congregetur. Disponatur enim naturalis
numerus hoe modo :

[tlels]elslel7l8o]

Ex his igitur si primum numerum sumam, id est C

unitatem, habeo primum triangulum, qui est vi et
potestate, nondum etiam actu nec opere. Huic si se-
cundum aggregavero, qui in natorsli numerorum
dispositione descriptas est, id est binarium , primus
mibi triangulus opere et actu nascitur, id est terna-
rius. Si vers huic tertium ex naturali numero ad-
jecero, secundus mihj opere et actu triangulus pro-
creatur. Super unuin enimel duo si tertium, id est
lernarium, aggregavero, senarius extendi ur, secun-
dus scilicet triangulus. Huic vero si consequentem
quaternarium superposuero, denarius explicatur, qui
est Wrlius actu triangulus, quos per latera dispo-
nens, ad superioris descrip-ionis exemplar, cunctos
triangulds numeros sine ullius dubitationis erroribus

pernotahis, el quantas ul:imus numerus in se unita- J)

tes habet, quem suoperioribus aggregabis, tol ipse
qui fit triangulus unitates h.beb.t in latere. Nim
ternarium, qui est primus actu triangu'us, adjecto
binario unitati feceramus; at hic duos hahet in la-
tere, et senarium .his adjecta ternarii quantitate
produximus, cujus latus soli tres continent, et idem
in aliis cunctis quot uaitates habentem numerum
superioribus aggregabis, tot unitatibus ejus flatera
continebuntur. :

CAPUT X.
De quadrat’'s numeris.

Quadratus vero numerus est qui eliam ipse qui-
dem latitudinem pandit, sed non in tribus angulis ut
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A superior foime, sed quatuor. Ipse quogue mquali la-

terum dimeasione porrigitur. Sunt autem bujusmodi :

[_—_l—llflillll'l.

. CAPUT XL
De eorum’ lateribus,

Sed in bis quoque secundum naturalem numerum,
laterom augmenta succrescunt. Primus enim vi et
potentia quadratus, id est unitas, unum babet in la-
tere. Secundus vero, qui aclu primus, id est 4, doo-
bus per latera positis continetur. Tertius vero, id est
novem, qui secundus est opere, tribus in latere po-
sitis aggregatur. Et ad eamdem sequentiam cunct
procedunt.

CAPUT XilL.

De guadratorum generations, rursusque eorum late-
ribus,
. Nascuntur autem (ales numeri ex naturalis numeri
dispositione, non quemadmodum superiores trian-
guli, ut ordinatis ad se invicem numeris congregen-
tur, sed uno semper inlermisso, ‘qui seqaitur, si cum
superiori vel superioribus colligatur, ordinates ex se

quadratos efliciet. Disponatur enim naturalis nume- -

rus hoc mode :
J1]2 3j4]s8]6]7]8]9]wjn]

Ex his igitar si unum respiciam, primus mibi natus
est potestate quadratus. Quod si nno relicto priori
tertiom junxero, secnndus mihi quadratus efficitar.
Nam si uni relicto binario quinarivm apposuere,
quaternarius mibi quadratus exoritur. Quod si rarses,
relicto medio gnaternario, guinarium similiter ag-
gregavero, quadratus mihi tertius, id est novenasrius
procreatur. Unus enim et 3 et 5 novem collignat. At
vero si his, intermisso senario, septenarium jungam,
tota in 16 ejus summa concrescit, id est quarti qua-
drati numerositas. Et ut breviter hujus forma pro-
creationis appareat, si cuncti impares sibimet appo-
nantur, coliocato scilicet naturali numero, quadra.
torum ordo texetur. Est etiam in bis hxe nalura
subtilitas et inmobilis ordinatio, quod tol unitates
unusquisque quadratorum retinebit in latere, quant
fuerint numeri ad conjunclionem propriam ceagre-
gati. Nam in primo quadrato, quoniam ex ume fit,
unus est in latere. ln secundo, id est qualernario,
quoniam ex uno et iribus procrealur, qui duo sunt
termini, binario Jatus texilur, el in novenario, quo-
niam tribus numeris procreatur, latus lernario conti-
netur. Atque idem in aliis videri licet.

CAPUT XIil.
De pentagonis eorumque lateribns.
Pentagonus vero numerus est qui ipse quidem in
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latitudinem secandum unitatem desCTiptis quingue A cum se binario superarent; pentagoni vero natura

angulis continetur, cunctis scilicet laleribus xquali
dimensione disposilis. Sunt autem hi :

[0 1 5 | 12| 2 | 38" st ] 7 |

Eoldem gnoque modo eorum latera succrescunt. Nam
primi potestate peutagoni, id est unius, idem unus
spatium lateris tenet. Secundi vero quinarii, qui est
aclu ipso algue opere primus pentagonus, bini per
latera fixi sunt. Tertius vero, id est 42, (ribus in
Jatus auctus est. Quartus 22, 4 numerorum in lalere
yuantitate distenditur. Atque idem in cwteris se-
tundum unitatis pregressionem, in naturali scilicet
sumero, secundum superiorem figurarum incrementa
wenduator. -

CAPUT XIV.
De generatione pentagonorum.

Nascantur autem hi numeri qui extensi in latitu-
- dinem, quinque angulos pandunt, ab eadem natura-
lis numeri quantitate in sese coacervata, ita ut duo-
bus semper interjectis numeris superiori vel supe-
rioribus, vincens lernario eom cui jungendus est
sggregetur. Namque unitali, inlermissis duobus et
tribus, si quatuor jungas, qui tribus ipsam tuperent
tinitatem, quinarius perilagonus procreabitur, Post
4 vero 8i, intermisso quinario et semario, 7 aggreges,
duodenarium pentagonum procreabis. Namque 1 et
4 et 7 pumeri 12 explebunt. Hoc etiam in aliis fiet.
Nam si 10, vel 13, vel 16, vel 49, vel 22, vel 25 su-
perioribus cunclis adjunxeris, .eodem quo superius
modo pentagoni fient, secundum superiorein de-
scriptionem.

TENER R

CAPUT XV.
De hexagonis eorumque generationibus.

Hexagoni autem, qui sex angulis, et heptagoni,
qui 7 rursus lateribus continentar, secundum hunc
modum eorum laterum augmenta succrescunt. Nam-
que in trianguli nameri natura procreationeque ip:0s
_numeros jungebamus, qui sese in naturali disprsi-
tione sequereniur, el se tantum unitale trausirent;
quadra i vero numeri, id est teiragoni procreatio,
fiebat ex numeris qui uno intermisso copulabantur,

|70 | 92 | 117 |

fuit ex duobus interpositis relictisque qui se ternario
vincerent. Secundum quoque talia augmenta bexa-
gonorum, vel oclogonorum, vel 9 laterum figura,
vel 10, vel quotlibet aliorum, competenti progres-
sione conficitur. Ut enim in pentagono, duobus in-
termissis eos jungebamus qui se ternario superarcnt,
ita nunc in hexagono, tribus intermissis eos junge-
mus qui se quaternario transeant, el erunt quidem
eorum radices et fundame:.ta, ex quibus junctis om-
nes hexagoni nascuntur.

[+ 1 5 19 ]

Etad eumdem ordinem consequentes, alquo ab bis
sexangulorum form nascuntur.

] 6 [ 18 | 28 | 45 |

Quos ad superiorem modum, scilicet déscriptos, in
propriis ordinibus pernotabis.

CAPUT XVI,

De heptagonis eorumque. generationibus, et communis
omnium figurarum invenicnde generationis regula,
descriptionisqu..

13 | 17 | a1 |

b‘6|-

Septem vero angujorum figura est, cum ad eum-
dem ordinem progressionis uno plus quam in sexan-
gulorum figura numero intermisso superiori conjun-
xeris. Nam si quatuor interpositis, qui sese quinario
vincant, aggregaveris, leptagoni continuo figura
nascetur, ul hi numeri sint eorum radices, ct (ut su-

c perius dictum est) fundamenta.

It | 6 | 1 | 16 | =
Qui ve:o ex his constant hi swat.

}-t|7115.|s4155|

Novem vero angulorum secundum eumdem ordinem
forma procreatur, ita ut secundum xqualem pro-
gressionem primi quogue eorum numeri distent.
Nam in triangulo qui sunt numeri, que prima su-
perficici (igura est, uno sese tantum rumeri prece-
dunt, qui scilicet eorum naturam descriptionemque
perficiunt. In tetragono vero qui secundus est, duo-
bus sese juncii numeri vincunt, et in pentagono
3, et in hexagono &, et in heptagono 5, hnjusque rei
nullus est modas. Hoc autem nos subjectarum for-

<

D marum descriptiones dccebunt.
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CAPUT XVII.

Descriplio figuratorum numerorum in ordine.

Similiter autem licebit et aliaram formarum, qua
pluribus angulis continentur, quantitates ascribere.
Bed quoniam facilias oculis subjecta retinentur, su-
prad clarum formarum numerositas in subteriore

. deseriptione ponatur.

Frisngu | 4 | 3 ] 6 ["10]15]21]28
Duadrati | 1 | 4 | 9 |16 ) 25| 56 | 9
Ventagoni | 1 S |12 22|38 5170
He'agoni | 1 | 6 | 15| 23| 45 | 66°] 9t [
Heprazoni | 1 T 181 3] 85| st |112

CAPUT XViII

Qxi figurati numeri ex quibus figuratis numeris fiant,
alque quod triangulns numerus omnium rellqmmun
principium sit.

s igitur ita sese habentibus, quid in hac re sit
consequens investipemus, Omnes enim tetragoni qui

MANL. SEV. BOETI
A sub triangulis sust naturali ordinstione dispositi, ex
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superioribus triangulis procreantur, illoromque col-
lectione quadrati figora componitar. Quatoor enim
tetragonus fit ex uno et tribus , id est ex duobus su-
perioribus triangulis. Novem vero, ex tribus et 6, sed
utrique sunt triangali. At 46 ex 6 et 10, et 25 ex 10
et15.1demque in sequenti ordine quadratorum’ coe-
stans atque immutabile reperitur. Penlagonorum vere
summa conficiuntur ex vno super se letragone, et
altrinsecus triangulo conslituto. Namque 5 peatago-
nus, cX quatuor super se posito leiragomo, et ex uno
qui in triangelorum ordine ponitlur, aggregatur. Due-
decim vero pentagonus, €X ROVERario swper se qua-
drato, et tribus secundo (riangelo nascitur. Vigisti
duo vero ex 16 et 6, quadrato scilicet atque triam-

B gulo, et 38 ex 25 ct 10, et in ordinem ad euvmdem

modum intuentem nulla cunctatio contrarietatis im-
pediet, At vero si hexagonos librata examinations
perspicias, ex eisdem triangulis et super se positis
pentagonis procreantur. Namque sex hexagonus ex
quinario pentagono et uno qui est in triangulorum
ordine dispositus nascitur. Nec alia est origo 13
hexagoni, nisi ex duodenario pentagono et teraario
triangulo. Quod si 28 rursum bexagonum ex quibaes
superioribus nascatur addiscas, nullos invenies nisi
22 pentagonum senariumque triangulum. Atque hoc
in ceeteris. Nec bunc geniture ordinem beptagono-
rum procreatio refutabit. Namgue ex super se hexa-
gonis, et ex eminus posilis triangulis procreantur.
Septem enim heplagonus nascitur ex senario hexs-

C gono, et uno potestate triangulo, 18 vero heptagonus

ex 45 hexagono et ternario triangulo conjungatur, et
34 ex 28, scilicet hexagono et senario triangulo, at-
que hoc in cunetis inoffensar reperire licet. Videsae
fgitur ot primus omnium trlangulus cunctorum som-
mas efficiat, et omnium procreationibus misceatur 1

CAPUT XIX.
Pertinens ad figuratorum numerorum descriptiones
speculatio.

Hi vero omnes si ad latitudinem fuerint compa-
rati, id est trianguli tetragonis, vel tetragoni penta-
gonis, vel pentagoni hexagonis, vel hi rursus bep-
tagonis, sine. aliqua dubitatione triangulis, sese su-
perabunt. Namque si ternatium triangulum quater-
nario, vel quaternarium tetragonum quinsrio, vel
qninarium pentagonum senario hexagono, vel sena-
rium septenario heptagono compares, primo se trian-
gulo, id est sola transeunt unitaté. At vero si sena-
rius contra novenarium, vel hic contra 12, vel bic
contra 15, vel 15 contra 48 pro inveniendis difle-
rentiis comparentur, secundo sé triangulo, id est ter-
nario, superabunt. Decem vero ad 16, et 16 ad 22,
et 22 ad 28, et 28 ad 34 si componas, tertio se trian-
gulo vincent, id est senario. Atque hoc rile notabitar
in aliis cupclis sequentibus esse perspectum, omnes-
que se triangulis antecedent, Quare perfecte, ul arbi-
tror, demonstratum est omnium formarum principiom

elementumque esse triangalum
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CAPUT XX.
De numeris solids.

Hine vero ad figuras solidas facilior via est. Prx-
engnito enim quid in planis numerorum figuris vis
ipsa quantitalis naturaliter operetur, ad solidus nu-
meros non erit ulla cunctatio. Sicut enim longitu-
dini numerorum aliud intervallum, id est superfi-
ciem, ut latitudo ostenderetur, adjecimus, ita nunc
latitudini si quis addat eam quaz alias altitudo, alias
«<rassitudo, alias profunditas appellatur, solidum nu-
meri corpus explebit. .

CAPUT XXI.

De pyramide, q+1od ea sit so'idarum figurarum primci-
pium, sicut triangulus planarum, et de specicbus.

Vidétur aotem quemadmodum In planis figaris
triangulus numerus primus est, sic in solidis qui vo
catur pyramis profunditatis esse principium. Om-
nium quippe ratarum in nimeris figararum necesse
est invenire primordia. Est aulem pyramis alias a
triangula basi in altitudinem sese erigens, alias a te-
tragona, alias a pentagona, et secundum sequentium
multitudines angulorum ad unum cacuminis verti-
‘cem sublevata. Posito enimd triangulo atque dispo-
sito, 8i per tres angulos singul® recl® line® stantes
ponantur, heque tres iuclinentur ut ad unum me-
dimn punctum vertices jungant, fit pyramis. Que
cum a triangula basi profecta sit, tribus triangulis
per latera concluditar hoc modo : Sit a, b, ¢, trian-
gulum, si huic igitur triangulo per tres angulos eri-
gantur linee, et ad unum punctum convertantur,
quod cst d, ita ut d punctum non sit in plano sed

pendens, ille sc licet linez ad ipsum erccte verli-

-cem, et quodammodo cacamen d facient, et erit ba-
'8is 3, b, ¢, unum triangulum, per latera vero, tria
triangula, id e:tunum triangulum a, d, b, aliud vero
¥, d, ¢, tertium veroe, d, a.

S

R Cc
CAPUT XXIIL

De his pyramidis que a quadratis vel a celeris mul-
liangulis figuris proficiscuntur.

Item si a letragona basi proficiscatur, et ad unum
verlicem ejus line® dirigantur, erit pyramis quatuor
triangulorum per latera, uno tantum tetragono in
basi posito, super quam figura ipsa fundsta est, et
si a pentagono surgant quingue line, quingue rursus

Pavror. LXIIL

A pyramis triangulis continebitur, et si ab hexagono,

sex triangulis nihilominus, el quantoscunque angulos
habuerit fignra super quam pyramisresidet, tot ipsa
per latera triangulis continelur, ut in subjectis des-

-criptionibus palam est.

‘Pyramis ex tetragono Pyramis ex pentagouo
A B
A (
C D E L
Pyramis Pyramis Pyramis
ex lbexagono  ex ogdogono  ex h«-ﬁlagono

UAPUT XXHL
Solidorum generatio numerorum.

Dicuntur autem hujusmodi pyramides hoc modo :
Prima pyramis de triangulo, secunda pyramis de te.
traguno, tertia pyramis de pentagone, quarta pyra.
mis de hexagono, quinta pyramis de heplagono. ldem
in ceteris constal numieris. Nam quonizm lincares
-numeros csse diximus qui ab uno profecti in infini-
tum currerent, ut sunt :

J1]2]3(4[8]6]718]9]0]

M8 autem ordinatim compositiz, ct in se invicem
cum distantia junciis, superficies nascebantur, ut si
unum et duo jungeres, primus triangulus nascerctur,
id est 3, et cumn bis adjungeremus tertium, id est ter-
narium , senarius (riangulus rursus occurreret, et
post hos, letragoni, uno intermisso, pentagoni vera
duobus, hexagoni tribus, heptagoni, relictis quatuor,
nascebantur. Nunc vero ad solidorum corporum pro.
creationem, ipse nobis superficies naturaliter figu-
ralz provenient, et ad faciendas quidem pyramidas
a triangulo ipsi nobis trianguli componendi sunt. Ad
‘procreandas vero pyramidas a tetragono, tetragoni,
ad eas vero que sunt a pentagono, pentagoni copu-
landi sunt, et ille quwe sunt ab hexagono vel hepta-
gono, non nisi hexagonorum vel heptagonorum co-
pulatione nascentur. Primus ergo polestate triangulus,
unitas est, eanvlemque etiam ponemus virtute pyra-
) 36
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midem ; secunaus vero Iriangulus est ternarius, quem A rarum esso principium, quod omnis pyramis a qua-

si cum primo conjunxero, id est eum unitate, qua-
ternaria mih! profunditas pyramidis excrescit. At
\vero si iis lerlium senarium junxero, denaria pyra-
midis procreabitur altitudo. His ¢i denarium junxero,
90 numerorum pyramis venict, atque ila in cunclis
aliis cadem ratio copulationis est.
Trianguli.
TTrlsTe w152 ]28]36]45]58]
Pyramides a triangulis.

[ v [ 4]10]30]335]% |8 |120][165]220]
In hac igitur conjunctione necesse est ul semper qui
ultimug sit conjugatorum numerorum,is quasi quo-
dammodo basis sit. Cunctis enim latior invemtur; «t

cunque basi profecta, vel a quadrato, vel a pentagono,
vel ab hexagono, vel ab heptagono, vel a quocanque
similium, solis triangulis usque ad verticem couti-
aetur. ) :
CAPUT "XXIV.
- De -curtis pyramidis.

Scire autem oportet que sunt curte pyramides,
vel quz bis curta, vel quz ter curtee, vel quater, et
deinceps secundum ‘numerorum adjeclionem. Per-
fecia enim pyramis est qu, a qualibet basi profecta,
usque ad primam vi et potestate pyramidum perve-
nit unliatem. Sin vero, a qualibet basi profecta, usque
ad unitatem altitudo illa non venerit, curta vocabi-
tur. Recteque hujusmodi pyramis tali nuncupatione

qui ante ipsum numeri conjunguntur, minores esse B signatur, si usque ad extremitalem punclumque non

necesse est, usque dum ad unitatem detractio rata per-
veniat, que puncli quodammodo et verticis obtineat
locum. Namgque in 10 pyramide super sex additi sunt
3 atque nnus, qui senarius superal lernariam quan-
titatem, ipsi vero tres unum pluralitate transcendunt,
qui unus exiremum terminum progressionis offendit.
Similis quoque ratio in c®leris prospici potest, si
corum procreationes diligentius volueris perscrutari.
Illz vero quz sunt a tetragono pyramides, eadem Le-
tragonorum super se composilione nascuntur. De-
scriptis enim cunclis tetragonis, id est :

[1] ¢ [9[16] 2536 9]64]835][t00]
si unitatem primam ex hac dispositione presu-
mam , crit mihi potestate et vi pyramis ipsa unitas,
nondum etiam opere. atque actu. At si huic tetrago-
nnm superponam, id est 4, nascetur pyrainis quinque
numerorum, que duobus tantum numeris per latera
positis continetur, Sinvero his sequentes 9 adjecero,
fiet mihi 14 numerorum forma pyramidis, qux per
Jatera tribus unilatibus concludatur. Alque huic si
sequentem fetragonum 16 superponam, tricenaria
mibi pyramidis ferma producitur. In his quoque
omnibus pyramidibus tot erunt unitates per latera
quante in se fuerint numerorum aggregale quanti-
tates. Nam unitas, que prima pyramis est, unum
solum, id est seipsam, gerit in latere. Quinque vero,
que constant ex 1 et 4, duobus per latera des'gna-
tur, et 14, quz ex tribus numeris compos'tis 6it, ter-
'_' nario numero in latere posilo constituitur. Hanc au-
tem pyramidum generationem monstrat subjecta de-

seriplio :

Tetragoni.
11]4]9 [ 18] 2536 |49 ]64]8l[100]
Pyramides a letragonis,

[t 5]14]30]58]9 J140 | 204[285]383]
Et ad enmdem modum cunctz a czicris- maltian-
gulis profect forme, in altioris summz spatia pro-
ducuntur. Omnis enim multorum angulorum forma,
ex sui generis figura unitati superposita, ab uno in-
gredientibus ad pyramidum constituendas figuras
us;ue in infinita progreditur. Et ex hoc equidem 3p-
_parere nccesse est triangulas formas ceterarum figu-

veneril. Hec autem est, ut si quis 16 tetragono adji-
cial 9, atque huic 4, et ab ulicrioris sese adjectione
uaitatis suspendat, pyramis quidem figura est, sed
quoniam usque ad cacumen verlicis non excrevit,
curta vocabitur, et habebit summitatem non jam
punctum quod unitas est, sed superficiem, quod est
quilibet numerus secondum basis illius angulos por-
reclus, alque ultmus aggregatus. Nam si tetragona
fuerit basis, quadrata diminutione semper ascendit,
el si pentagowa basis, s.militer et si hexagona, illa
quoque ultima superficies erit hexagona. Ergo im
curta pyramide, tot erit angulorum superficies quot
fuerit basis. Si vero illa pyramis non solumn ad umi-
tatem extremilatemque non pervenit, scd nec ad

c primum quoque opere et aclu multiangulum ejus

generis cujus fuerit basis, bis curta vocabitur, ut si,
a 16 tetragono proficiscens , usque in 9 terminum
ponat, neque excrescat ad 4, (t quotcunque letra-
goni defuerint, toliens eam curtam esse dicemus. Ut
si unitas defuerit primus quadratus, curtam, quam
Graxci koluron vocant. Si vero dusbus tetragonis,
deficit, il esl unitate et eo qui sequitur, vocatur bis
curta, yuam Graci dikoluron appellant. Quod si tri-
bus tetragonis, ter curta dicitur quam Graci tricolu-
ron nominant, et quotcunque letragoni fuerint mi-
nus, totiens illam pyramidem curlam esse proponi-
mus. Hoc autem non solum a tetragono pyramidis,
sed in omnibus ab omni multisngulo progredicnti-
bus speculari licet.

CAPUT XXV.
De cubis, vel asseribus, vel laterculis, vel cuneis, vel
sphericis, et parallelipipedis numeris.

Ac de solidis quidem quz pyramidis formam obti-
nent equaliter crescentibus, et a propria velut radicq
multianguli figura progredientibus, dictum est. Est
alia rursus quzdam corporum solidorum ordinabilis
composilio, eorum qui dicuniur cubi vel asseres, vl
laterculi, vel cunei, vel spherwe, vel paralielipipedi,
que sunt quotiens superficies contra se sunt, el
duct® in infinitum nunquam concurrent. Dispo-itis
enim in ordinem tetragonis,

)t ] 4 | 9 | 6 | B ]
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quoniam hi solam longitudinem latitudinemque sor- A ciat bis tres quater, vel ter quater quinguies, et alia

titi sung, et altitudine carent, si per latera solam
unam multiplicationem recipiant, qualem provehuat
prajgnditatem. Nam quatuor tetragonus, duos habet
n latere, et natus est ex bis duobus. Bis enim duo
Juatuor faciunt. Hos ergo duos ex ipsins latere si
multiplices ®qualiter, cubi forma naseetur. Nam si
bis binos bis facies, octonaria quantilas crescit, et
est primus hie cubus. Novem vero tetragonus, quo-
niam 3 habet in latere, et factus est ex tribus in se
.multiplicatis, si enim unam lateris multiplicationem
adjunxeris, rursus alius cubus ®quali laterum for-
matione crescit. Ter enim tres si tertio duxeris, 27
cubi figura producitar. Et 16, qui est ex 4, si quater
.augescat, sexaginia quatuor cubus pari laterum di-
mensione crassabitur, et sequentes quidem tetragoni,
-secundum eumdem modum, multiplicationefacta, pro-
vehuntur. Tot autem necesse est unitates cubus ha-
-beat in latere, quot habuit primus ille tetragonus ex
quo ipse productus est. Nam quoniam 4 tetragonus
-.duos tantam numeros habet in latere, duos quoque
habet octonarius cubus, et quoniam novem teirago-
aes tribus per laws unitatibus Ggurabatur, solo
ternar.o 27 cubi latus argetur. Et quoniam 16 tetra-
gonus quatuor umitalum latus habebat, totidem 64
-cubus in latere gestabit unitatcs. Quare etiam vi et
potestate cubi, quod est unitas, unus erit in latere.
‘Omnis enlm telragonus una quidem supeificies est
.quatuer angulorum, totidlemque laterum. Omnis au-
tem cubus qui ex telragonorum superficie in profun-

hujusmodi, quae per inaxquales spatiorum gradus
inzqualiter provehuntur. Hxc autem forma Grzco
nomine scalenos vocatur, nos vero gradatam possa-
mus dicere, quod a minore modo velut gradibus
crescat ad majus. Yocanl autem eamdem figuram
Grzci quidam sperpiscon, nos autem cuneum possu-
mus dicere. Eteaim quos ad quamlibet illam rem
constring'ndam cuneos formant, neque latitudinis,
neque longitudinis, neque altitudinis, habita ratione,
quantum commodum fuerit, tantum vel altitudini mi-
nuitur, vel crassitudini profunditatis augetur. Atque
ideo hos plerumque necesse est omnibus partibus
inzqualibus inveniri. Quidam vero hus bomiscus vo-
cant, id est quasdam arulas qua in lonica Grzciz

B regione (ut ait Nicomachus) hoc modo formats

fuerunt, ut neque_altitudo latitudini, neque hazc lon-
gitudini convenirent. Yocatur autem aliis quibusdam
nominibus, qua nunc progequi sppervacuum judica-
mus. Igitur cubi xqualibus spatiis se porrigentibus
et hujus forma, quam diximus, gradata distributione
disposita, medietates sunt, quz neque cunclis parti-
bus ®quales sunt, neque omnibus inzquales, quos
Grxei parallelepipedos vocant. Latini nomen hoc jta
uniformiter compositum habere non possunt. Ut tamen
idem pluribus dictum sit, ea namque hoc nomine
vocatur figura, quax. alternatim positis latitudinibug
continetur., :

CAPUT XXVL

.ditatem corporis crevit, por letragoni scilicet latus-C De parte alicra longioribus numeris, antelongioﬁbu:.

multiplicatus, habebit quidem superficies 6, quarum
-singula plamitudo tetragono illi priori 2qualis est.
Latera vero 12, quorum unumgquodque singulis h's
que superioris fuere telragoni ®aquum est, et, ul
superius demonsiravimus, tol unitatum est. Angu-
los vero 8, quorwn singulus sub tribus hujusmodi
-coutinetur, quales priores fuere tatragoni unde cu-
.bus ipse productus est. Ergo ex naturaliter profuso
nuinero, qui in subjecta forma descripli sunt, sub-
jecli tetragoni nascuntur, et ex his tetragonis qui
subnolati sunt cubi provehuntur.
Numerus naturalis.
|t {2135 |4[5]686]7]
Tetragoni.
| 1] 4] 0 | 16| 25| 36| 49 |
Cubi. )
| V] 8 ] 27 Tet T135T 26|33 ]
Et quoniam omnis cubus ab 2quilateris quadratis pro-

" fectus, 2quus ipse omnibas partibus est, nam et lati-

tudini longitudo, et hisduobus compar est altitudo, et
secundum sex partes, id est sursum, deorsum, dex'cra,
sinistra, ante, post, sibi ®qualem esse necesse est:
huic oppositum contrariumque esse oportebit, qui

‘neque longitudinem latitudini, neque heec duo pro-

funditati gerat ®qualia, sed cunctis inzqualibus,
quamvis solida figura sit, ab ®qualitate cubi longis-
sime distare videatur. [li autem sunt, ut si quis fa-

eorumaque generationibus.

Hujusmodi vero formas quales sunt quze vocantur
a Grzcis heteromikeis, nos dicere possumus parte
altera longiores, quarum figurarum numerus quoque
loc modo diffiniendus est. Parte altera longior est
numerus, quem si in latitudinem describas, et ipsa
quidem 4 provenit [sterum et 4 angulorum, sed non
cunctis aqualibus, srd semper minus uno. Namque
nec latera lateribus, cuncta cunctis icqua sunt, nee
longitudini latitudo, sed (ut dictum est) cum hinc
altera pars major fueril, uno tanlum minorem prae-

" cedit ac superat. Si enim numerum naturalem dis.

ponas in ordinem, el secundum per primum multi-
plices, talis nascetur numerus; ve] si secundum per
dertium , vel si lertium per quartum, vel si quartum
per quintum, omnesque hi unitate tantuwn addita mul-
tiplicentur, nasc-ntur parte aliera longiores. Dispo-
natur enim numerus naturalis.

1 1 21 3] 45856/ 7]

Et tunc quidem hactenu:. Si quis igitur faciat unum
bis, faciet duo. Et rursus bis tres faciet 6, ter quater
faciet 12, quater 5 faciet 20, et hoc modo ad eum-
dem ordinem. Quicunque igitur ita facti sunt, pro-
creabuntur parte allera longiores, ut subjecta de-
scriptio docet. In qua, ex quibus numeris multiplicati
nascuntur parte altera longiores, supra ascripti sunt,
Qui vero nascantur, subterius subnotati,
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CAPUT XXVII.

De antelongioribus numeris, et de vocabulo numeri
parte aliera longioris.

Ergo si ab unitate tantum discrepent qui multipl'-
cantor, descripli snperins numeri protendentur. Si
vero aliquo numero, ut ter septem, vel ler quinque,
vel aliquo modo alio, el non eorum latera sola dis-
crepent unitate, non vocabitur hic numerus parte
ultera longior, sed antelongior. Alterum enim apud
Pythagoram vel sapientie cjus hwxredes, wulli alii
nisi tantum binario ascribebatur. Hunc alteritatis
principium e:se dicebant. Exmdem autem naturam,
et semper sibi similem consentientemgue, nullam
aliam nisi primzvam ingeneratamque unitatem. Bi-
narius autem numerus, primus est unitati dissimilis,
jdcirco quod primus ab unitate disjungitur, at ue
ideo a'teritatis cujusdam principium fuit, quod ab
" illa prima et semper eadem substantia, sola tait:m
est unitate dissimilis. Merito ergo dicentur hi numeri
parte aliera longiores, quod eorum latera unius fan-
tuin sese adjecla numerositate precedunt. Argunen-
tum est au'em alleritatem in binario numero juste
constitui , quod non dicitur alterum nisi e duobus
ab his in quos hene loquendi ratio non negligitur.
Amplius quod impar numerus, sola unilate perfici
monstratus est, par vero sola dualitate, id est so'o
binario numero.Nam cujuscunque medietas est u:n s,
flle impar es!, cujus vero 2, hic paritate recepta,in :c;
mina xqua disjungitur. Quare dicendum est impar« m
numerum, cjusdem alque in sua se natura tencitis,
Ymmutabilisque substantie esse parlicipem , ideirco
yuod abunitate formetur, parem vero, alterius plenum
i1sse uature, idcirco qnod a dualitate completur

CAPUT XXVIIL
Quod ex imparibus quadrati, ex paribus parte aliera
' longiores fiant.

Al vero positis in ordinem ab unitate imparihus,
etsub his a dualitate paribus descriptis, coacervatio
imparium tetragonos facit, coacervatio parium supe-
riores efficit parte altera longibrcs. Quare, quonian
tetragonorum hxc natura est, ut et ab imparibus
procreentur, qui sunt unitatis participes, id est
ejusdem immautabilisque substantie, cunctisque por-
tibus suis ®quales sint, guod et anguli angulis, ct
latera lateribus, et longitudini compar est lat tu.lo,
dicenduin est hujusmodi numeros ejusdem nature
atque immutabilis substantiz participes. Ilos vero
numeros, quos parte altera longiores paritas creat,
alterius dicemus esse substantize. Nam quemadmodum
uunus a duobus uno tantum alter est, sic horum latcra
a se tantum uno sunt altera, ¢t una tantum diffe-

AN. MANL. SEV. BOETI
A rant unitate. Quare di-penantur inordinem omnes abh
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uno impares. et sub hisomnes a binarionumero pares.
1 3 b 7 9 Al 13
2 4 6 8 10 12 14

Est ergo princeps imparis ordinis, unitas, quae ipsa
quidem effectrix el quodsmmodo forme quedam est
impariiats. Qu:e intanium ejusdem nec mutalil's
substaniix est, ut cam vel scipsam muliiplicaverit,
vel in planitudine, vel in profunditate, vel si alinm
quemlibet nume: um per seipsam multiplicet, a prio-
ris quantitatis forma non discrepet. Namque si unaw
semel facies, vel 8i semel unnm semel, vel si duo se-
mel, vel si tres semel, vel si quatdor semel, vel si
quemlibel alium numerum maltiplicet, a quant.tate

B 8ua is quem muliiplicat numerus non recedit, quod

circa alium numecrum non potest inveniri. Paris vero
ordinis, binarius nuinerus princeps est, qua dua’itas
cum in endem ordine paritatis sit, lum principium
totias est alter tatis. Namque si sese ipsam multip'i-
cet, vel per latitudinem, vel eliam profandita em,
vel si quem numerum in suam conglohet quantitatem,
continuo alter exoritur. Nam bis duo, vel his duo
bis, si facias, vel bis 3, vel bis 4, vel bis 5, vel quem-
libet alium multiplicet, quisquis hinc nascitur, alins
quam primo fuerat, invenilur. Nascuntur autem ex
superiore descriptione, et cx primo ordine omues
tetragoni hoc modo : Unum enim si respexeris, pri-
mus potestate tejragonus est. Sin vero unum tribus
coacervaveris, 4 tetragonus exoritur. Huic si quina-

C rium jungam, novenarius rursus occurrit. Huic si

copules 7, 16 quadraii forma se suggeril. ldemque
si in cateris facias, omnes compe'en'er quadratos
videas procreari. At vero ex secundo paritalis or-
dine, iidem cuncti parte altera longiores fiunt. Nam-
que si duos primos respexero, hujusmodi mwihi nn-
aerus occurrit qui fit ex bis uno. Cum vero daobns
sequentes 4 junxero, parle altera longior rursus erit
senarius, sc.licet qui fit ex bis tribus. Cui si sequen-
tem aggregavero, nascetur mihi duoden:ria forma,
sux fit ex quater tribus. Quod si continuat'm quis
faciat, cunctos hujusmodi numeros in competenti or-
dine procreatos videbit. Quain descriptionem scil cet
inferior forma demonstrat :
Radices,

1,33,79

Tetragoni, id est qua 'rati.
vl v 1 9 1 16 |
Ralices.
2% 4]2%46]24681 246810 .
Parte altera longiorés.
12 | 22
CAPUT XXIX.
De generatione laterculorum,- eorumque diffinitione.
Quos autem superias laterculos diximus, qua sant
etipsz quidem solide figur, hoc modo fiunt. Quo-
tiens wcqualibus spatiis in longitudinem latitudinem-
que porrectis, minor his additur altitudo. Ut sunt

25 !
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hujusmodi 3 ter bis, qui suit 18, vel 4 quater bic, A investiganies rationibus, quique in matheseos dispu-

vel alio quolibet modo, ut his in longitudinew, lati-
tudinemque ®quis, minor aliitudv ducatur. Hi defi-
niuntur boc medo : Laterculi sunt, qui fiunt ex xqua-
libus. egualiter. in minus. Asseres vero et ips® qui-
dem figurz sunt solide, sed hoc modo ul ex zqu:-
libus arqualiter ducauntur in majus. Nam si ®qua fue-
rit Iatitude longitudini, et major sit abitu.lo, ille fi-
gurx a nobis asseres, a Gracis clocides neminantur,
ut si guis hoc modo faciat 4 gnater novies, qui inde
procreantur, asseres nominali sunt. Sphenisci vero,
quos cunealos superius appellavimng, hi sunt qui,
ex inzqualibus inequaliter ducti, per inzqualia cre-
vere; cubi vero, qui ex ®qualibus qualiter per
:equal’a producti sunt.
CAPUT XXX.
De circularibus vel spheericis nuineris

Ipsorum vero cuborum quanticunque fue.int ita
dlucti, ut a quo numero cubice quantitatis fatus cee-
perit, in eumdem altitudinis extremitas terminetur,
numerus ille cyclicus vel sphzricus appellatur, ut
sunt multiplieationes qu a quinario vel senario pro-
ticiscuntur. Nam quinquies quinque, qui fit 25, ab 5
progressus, in eosdem 5 desinit. Kt si hos rursum
quinquies ducas, ineosdem 5 eorum terminus veniet.
Quinquies enim 25 fiunt 125, et si hos rursus quin-
quies ducas, in quinarium bpuinerum cxtremitas ter-
minabitur. Atque hoc usque in inflnitum idem sem-
per evenit. Quod in senario quoque convenit consi-
derari. Hi autem numeri idcirco cyclici vel spharici
vocantur, quod sicut sphicra vel circulu:, in proprii
semper principii reversione formantur. Est enim c'r-
culus posito quodam puncto et alio eminus defixe,
illins puncti qui eminus fixus est ®qualiter distans a
primo puncto circumductio, et ad eumndem locum re-
versio unde moveri ceeperat. Sphera vero est semi-
circuli, manente diametro, circamduc in et ad eum-
dem locum reversio unde prius ceeperat ferri. Unitas
quoque, virtute et potestate, ipsa quoque circulus vel
sphzera est, quoties enim punctum in se inultiplicave-
ris, in seipsum unde coeperat lerminatur. Si enim
faciat semel unum, uvnus.redit, et si hoc rursus se-
mel, idem est. Igitur si una fuerit multiplicatio, so-
lam planitudinem reddit, et fit circulus. Si secunda,
mox sphera conficitur. Et enim secunda multiplica-

tatione versati, quid In quaque re esset proprium,
subtilissime peritissimeque ediderunt, hi rerum om-
1 ium naturas in gemina dividente:, hac speculationa
distribuunt. Dicunt enim omnes omnium rerum sub-
stantias constare ¢x ca qu® proprie sueque semper
habitudinis est, nec ullo modo permutatur, et ea sci-
licet natura qua variabilis motus est sortita substan-
tam. Etillam primo immutabilem naturam, unius
¢jusdemque substantize voeant, hanc vero alterius,
scilicel quod a prima illa immobili discedens prinn
sit altera. Quod nimirum ad unitatem pertinet, et ad
dualitatem, qui numerus primus ab uno discedens,
alter factus est. Et quoniam cuncti secundum unita-
ti-speciem naturamque impares numeri formati sunt,

- B yvwoque ex his coacervatis tetragoni fiunt, duplici

modo ejusdem substantie participes esse dicun:ur,
q-od vel ab ®qualitaie formantur tetragoni, vel coa-
cervatis in unum numeris imparibus procreantur. 1lli

vero qui sunt pares, quoniam binarii numeri forma -

sunt, (nique ex his coacervati collectique in unam
congeriem, parte altera longiores numeri nascuntur,
In secundum ipsius binarii numeri naturam, ab ejus-
dem substantiz 1 atura discessisse dicuntur, putan-
turgue alterius nature esse participes, idcirco quo-
niam cum latera tetragonorum ah wqualitate pro-
gressa, in mqualitalem propriee latitudinis ambitum
tendant, hi adjecto uno ab ®qualitate laterun disces<
serunt, atque ideo dissinulibus lateribus et quodam-
modo alteris a se «onjunguntur. Quare nobis notum

C cst, quod ex his ea quz sunt in hoc mundo, conjun-

ctla sunt. Aut enim proprie, immutabilis, ejusdemqua
substantie est, quod Deus, vel anima, vel mens est,
vel quodcunque propriz natur:ie incorporalitate bea-
tur, aut mutabilis, variab:lisque naturz, quod corpo-
ribug indubitanter videmus accidere. Unde nunc nobis
monstrandum-est, hac gemina numerorum natura,
quadratorum scilicet et parte altcra longioruio, cun-
c1as numeri species cunctasque habitudines, vel re- -
latze ad aliquid quantitatis, ut multipl cium vel su-
perparticulorium et caterorum, vel ad seipsam con-
siderate, ut formarum qnas dudum in superiore dis-
putatione descripsimus infurmari, ut quemadmodum
mundus ex immutabili, mu ab'llique substant’a, sic
oInnis numerus ex tetrogonis, qui immutabilitate

tio, effectrix semper est profunditatis. Ex 5 ig-tur et D perficiuntu-, et ¢3 parie altera longioribusg, qui mu-

6, paucas hujusmodi forinas subscripsimus :
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CAPUT XXXI,

De natura rerum que dicitur ejusdem nature, et de ea
que dicitur alterius nature, et qui numeri cui nature
corjuncti sunt. -

Ac de solilis quidem figuris, hec ad presens di-
cla su'ficiant. Oui autem de natura rerum propinquis

tabilitate participsnt, probetur esse conjunctus. Et
primo quidem distribuendum est, qui sunt hi quos
promecas vocant, id est auteriore parte longiores,
vel qui quos heteromikeis, id est prrte a'tera longio-
res. Est eniin parte altera longior numerus quicun.
que unitate tantum lateri crescit adjecta, ut sunt 6
scilicet bis 3, vel 12 tres quater, et consimiles.
Anteriore vero parte longior est qui sub duobus
numeris lhujusmodi cominetur, quorum latera non
possidet unitatis differentia, sed aliorum quorume.
cunque numerorum, ut ter 5, vel ter 6, vel qua-
ter 7. Quodammodo enim longitudine in prolixio-
rem modum porrecta, merito anteriore parte lon.
gior dicitur. Cur autem parte altera longiores numeri
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dicantur, supra jam dictum est. Quadrati vero, quo- A sensum, et ad cteras numeri partes procreandas

niam 2quam latitudinem longitudini gerunt, propriz
longitudinis vel ejusdem laiitudinis aptissime voca-
buntur, ut bis 2, ter 3, quater 4, et cxteri. Parte al-
tera vero lougiores, quod non eadem longitdine
tendantur, alterius quodammodo longitudinis, et parte
altera longiores vocantur:

CAPUT XXXl

Qwod omnia ex ejusdem natura et allerius natura con-
sistunt, idque in numeris primum videri.

Omne autem quidquid in propria natura substan-
tiaque est immobile, terminatum definitumque est,
quippe quod nulla variatione mutetur, nunquam e:se
desinat, nunquam possit csse quod no. fuit. At hae,
unitas sola est, el que unitate formant.r, compre-
hensibilis et determinate et ejusdem substantiz esse
dicuntur. Ea vero sunt, que vel ab w®qualibus cre-
scunt velut quadrati, vel quos ipsa uni;as format, id
est, impares. Al vero binarius et cuncti- parte altera
‘longiores, qui a finita substantia dis“esseru..t, varia-
bikis infiniteque substautiee nominantur. Constat ergo
numerus omnis ex his qu:e longe disjuncta sunt aique
coatraria, ex imparibus scilicet et paribus. Hic enim
stabilitas, illic instabilis variatio ; hic immobilis sub-
s'antiz robur, illic mobilis permutatio; hic defi-
nita soliditas, hic infinita congeries multitudinis.
Quz, scilicet, cum sial contraria, in una.n tamen
quodammodo amicitiam _coguationemque miscentur,
et illus wunitatis inlorn:atione atque regimento,
unum numeri corpus cfliciunt. Nom .ergo inutili-

ter neque improvide, qui de hoc mundo, dequec

hac communi rerum natura ratioeinabautur, hane
primam totius modi_substantiz divisionem fecerunt.
Et Plato quidem in Tim®o ejusdem natura, et alte-
rius nominat, quidquid in mundo est, atque aliud in
Sua natura permanere puiat individuum inconjun-
tlumque et rerum omnium primum, alterum divisi-
bile et nunquam in proprii sta:u ordinis permanens.
Phyloaus vero : Necesse est, inquit, omnia que sunt
vel infinita vel finita esse. Demonstrare scilicet vo-
Jens omnia quecunque sunt ex his duobus consi-
slere, aut ex inflnita, scilicet esse, aut ex finita, ad
numeri sin¢ dubio shmilitudinem. Hic enim ex uno

et duobus, et impari atque pari conjungitur. Qua

manifesta suni, equalitatis atque inxqualitatis, ejus-

dem atque alterius, definit aique indefinite esse D

substantize. Quod videlicet non sine causa dictum est,
omnia que ex conlrariis consisterent, harmonia qua-
dam conjungi atque componi. Est enim harmonia,
plurimorum adunatio, et dissentientium consensio.

CAPUT XXXin.

Ez ejusdem atque alterius 'numeri natura, qui sunt
quadralus et parte altera longior, omnes proportios
num habitudines constare. o

-Disponaqtur ergo in ordinem non jam pares atque
impares, ex quibus quadrati vel parte altera longio-
res fiunt, sed hi ipsi quiillis coacervatis in unum-
que redactix, et quadrali et parte altera longiores
prodeunt. Ita enim videbimus istorum quemdam con-

amicitiam, ut non sine causa hoc in omnibus rebus
ab numeri specie natura rerum sumpsisse videatur.
Sint igitur duo versus tetragonorum ab unitale om-
nium, et a binario numero parte aliera longiorum.
b1 | &4 | 9 |1 25 | 36 [ 49

[ 2 ) 6 | 12 ] 2 [ 30 | 42 | %

florum igitur si primum compares primo, dupli quan-
titas invenilur, qua est prima multiplicitatis species.
Si vero secundum secuado, hemioliz quantitatis ha-
bitudo producitur. Si tertium tertio, sesquite:tia
proportio procreantur. Si quartum quarto, sesqui-
quarta, et si quintum quinto, sesquiquinta. Et hine
saperparlicularium normam in quodvis longissimum

spativm progrediens integram inoflensamque repe-
B

ries. Ita ut in prima dupli proportione unitatis solius
sit differentia. Duo namque ab uno sola semper dis-
crepant unitate, In sesquialtera vero duorum est
differentia, in sesquitertia (rinm, in sesquiquarta 4, et
deinceps, secundum superparticulares formas nume-
roram , quod ad differentias attin. t, uno tantum
cre-cit adjecto numerum explicans nataralem.

Telragonum
1 4 9 16 {lerminj
—I12lsE
(different. |21 1 |2] 2|Z |3 Z| 4 |differeat. )
SIIEIE g e
D
—] ® —] @ }— ,"“Q
2 6 12{  |20{propor\¥

Altera parte longiores.

Sin vero secuadum tetragonum, primo parle altera
longiori compares, el. tertium sécundo, et quartum
tertin, et quintum quarto, easdem rursus proportinnes
effici ernotabis quas in sujeriore forma descripsi-
mus. Sed hic differentiz ab unitate non inchoant,
sed a binario numero in infinitum per eosdem calcu-
los progrediuntur. Erilque secundus primi duplus,
tertius secundi sesquialter, quartus tlertii sesquiter-
tius, secundum eamdem convenientiam quax superius
demonstrata est.

\ermini

(different.

lerming

-5— different. )

26:25‘

- Altera parte longiores.

i
2

dupla

sesquialiera
«

sesquitertia

sesquiquarta

Rursus quadrati invicem imparibus differunt, parie
altera longiores, paribus.
v Differentiz impares.
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Differentix pares.
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Parte altera longiores.

At vero si inter primum et secundum tetragonum, .

primum parte altera longiorem ponimus, 3d utrosque
¢os una proportione conjuagitur. o wirisque enim
proportionibus dupli muliiplicitas invenitur. Sin vero
inter secunduin terliumque tetragonum, secundun
parte altera longiorem ponas, sesquialter® compara-
sionis ad utrosque forma componitur. Et si inter
tertium et quartum tetragonum, tertium parte altera
lingiorem constiluas, sesquitertia species nascetur,
et idem si in cunclis feceris, cauctas super particu-
lares species invenire miraberis.

A

primus o lprimus secundus
' i 5 2 4 duplus
= |secundus | ¥|secundus | |tertius
3 i 2 8 i
= = & sesquialler
2 |tertius 2 [tertius 5 |quartus
= s 12 3 16 sesqjtertius
quartus | [quartus quintus
16 = 20 23 sesqquartus

Et ad eumdem modum in cwteris convenit intueri.
Rursus si ponantur duo tetragoni ex superius de-
scriptis, id est pnmus et secundus, el in unum colli-
gantur, et medius -eorum parte altera longior bis

multiplicetur, letragonus fit. Namque unus.et 4, si C

jungantur, 5 faciunt, eorum binarius parte aliera
longior si bis ducatur, quatnor faciunt, gui juncti, 9
sinc ulla dubitatione conficient, qui est numerus
guadratus. Et ad cumden modum in aliis hoc modo
disposilis numeris, quos supra descripsimus, idem
constat intelligi. St vero convertas, ct inter duos
primum et secundum paric altera longivres secun-
dum ictragonum ponas, qui in ordine quidem secun-
dus est, sed actu et opere primus, ex .duobus parte
altera longioribus cangregatis, et bis multiplicato
medio tetragono, rursus tetragonus conficitur. Nam-
que inter 6 et binarium numerum, qui sunt primus
¢t secundug parte altera longiores, si ponatur qua-
ternarius ordine secundus, primus actu tetragonus,

ct conjungantur duo et sex, faciunt 8. Tum si bis du- D

cantur medii, quatuor faciunt rursns octonarium, qui
cum superioribus juncti, sedecim (etragonum pan-
dunt,

5 . 13 2%

m 12 PN 1)
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9 23 49
‘telragonus _.tletragonus telragonus.

a tribus /3 quinque © a seplem

8 18 52
8 18 23
| ] 4] 6 | 9 |12 ]12]16] 2%
| 16 { 36 64
tetragbnus tetragonus tetragonus
2 quatuor a sex ab octo -

Illud quoque non oportet minore admiratione susci-
pere, quod secundum proprias naturas, ubi altrinse-
cus duo tetragoni stant, et unus parte altera longior
in medio ponitur, tetragonus qui nascitur, ille semper
ab impari procreatur. Nam ex superioribus, uno et
4 et bis multiplicato binario, factus est novenarius
tetragonus, qui scilicet a tribus procreatur. Ter enim
tres 9 faciunt, qui ternarius impar.est numerus. Et
sequens qui ex quatuor €L 9, et bis multiplicato se-
nario conjunctus, est 25 tetragonus, ct ip-e £x jnpari
quinario Dascitur continenti post ternarium. Quins
_quies enim «,uinque 25 procedunt, et quinarius post
ternarium, impar est numerus. Etin sequenti quoqua
eadem Tatio est. Nam qui ex 9 et 16 et bis ducto 13 °
quadratus 49 producitur, ille a sep'enario im-
pari (it post quinarium continenti, Septics enim
seplem 49 creant. Al vero. ubi duo altrinsccus
parte aliera longiores unum - medium tetragonum
claudunt, omnes e his qui fiunt tetragoni, a paribus
producuntur. Nam qui ex duvbus et 6 parte altera
longioribus et quaternario bis multiplicato, 16 tetra-
gonus factus est, ille a gquaternario numero, id est
paci, producitur. Quater enim quatuor 16 sunt. Et
in sequenti quoque ordine ubi exsenario et duodecim,
et bis in suam summam ducto novenario, 36 fiunt, ex
continenti-pari senario copulan‘ur. Sex.eaim sexies
36 restituunt, Nec minus in eamdem rationem cadet,
ex 12 el 20 ct bis 16 factus 64 tetragonus. Hic enim
e« octonario conmlinenti post semarium nasciturs
Octies enim octo 64 tetragonum jungunt. £t in aliig
quoque secundum eundem modumn si idem facias,
rationis ordo non discrepal.
CAPUT XXXIV.-

Quod ex quadratis ez parte altera longioribus,
omnis formarum ratio consistat.

lilud vero, quod ex hig duobus tota omnium forma.
rum videtur orta prolatio non minore considerationy
notandum est. Namque trianguli qui cunctas aliay
formas, sicut superius docuimus, collecti producunt,
his junctis velut ex quibusdam elementis oriuntur,
Namqua ex uno primo (etragono, el binario primo
parte altera longiore, ternaring triangulus copulatur,
Et ex binario vel quaternario, id est ex secundo tes
tragono senarius triangults procreatur. Ex quaterna
rio quogue ct senario, denarius triangulus nascitur.
Et ad eumndem ordinem , cuncta triangulorum ratie
constabit. Disponantur enit alternalim inter se le-
tragoni et parte allera longiores, qui ut melius per-
notarentur, prius in duobus_€os versibus dispns..is
mus, post autemn cosdem permiscuimus, et qui exinde
- lr_ianguli nascercutur Ascripsimus.
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Tetragoni.
[T [ 49 16]25 369 [6i[80]
Parte altera lougiores,

[ 261220 423 [72[00]
Tetrageni et altera parte 1ingiores alternati.
ftl2f4f6]9r2[16f20]e5[50}36]e2]

[316][10]15]21]28]36]15]55]66[78]
Trianguli.
CAPUT XXXV.

Quemadmodum quadrati ex parte altera longioribus,
vel parte altera longiores ex quadratis fiant.
Omnis vero tetragonus si ei proprium latus adda-
tur, vel endem rursus dematur, parte aliera longier
fit. Namque 4 tetragono si quis due jungat, vel duo

AN. MANL. SEV. BOETH
A quaternario solo binario relinquentur. Rursus, si @
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ad 4 speculeris, dupla est proportie : si quatuor ad
sex, habitudinem sesquialicram recognosces. Hie
ergo in preportionibus discrepant, in differentiis pa-
res sant. Namque et quatuor a duobus, et € 2 qua-
tuor, eodem binarto distant. In sequentibus etiam
eodem modo sieut in primis fuit, ratio constat. Nams
eadem proportio est differentiig non eisdem. Nam 4
o 6 et 6ad 9, sesquialtera proportione Jjunguntur,
6 autem quaternarium duobus, 9 vero senarium tri-
bus pratereunt. In sequentibus etiam eadem raiio
speculabitur, et semper alternatim, nune quidem ez-
dem proportiones, alie differentix sunt, nunc autem,,
ordine permutato, fisdem differentiis aliz proportio
nes. Semperque in quibus differunt, secundum na-

detrahat, 6 addendo perficiet et duo detrabendo, at B wralis numeri ordines tetragoni et parte altera lon~

uterque figuram continet parte altera longiorem, qua,
scilicet magna, est alteritatis vis. Omnis enim infinita
et indeterminata potentia, ab @qualitatis natura, et a
suis se finibus continenti substantia diseedens, aut in
. majus exuberat, aut in minors deerescit

CAPUT XXXVI.

Quod prineipaliter ejusdem quidem sit substantie uni-
tas, secundo vero loco impares numeri, tertio qua-
drati, et quod principaliter dualitas alterins sit sub-
_slantie, secundo vero loco pares numeri, lertio parte
altera longiores.

Constat igitur primo quidem loco, unitatem pro-
prizz immutabilisque substantix ejusdemque nature,
dualitatem vero primam, alteritatis mu'ationisque
esse principium. Se-undo vero loco, omnes impares

uumeros propler unitatis cognationem, ejusdem at- C

que.immutabilis substantiz esse participes , pares
vero ob binarii numeri consortium, alieritatibus esse
permixios. Tetragonos quogque ad eumdem modum
considerari manifestum est. Nam quod eorum com-
positio et coujunciio ex imparibus fit, immutabili eos
nalure pronuntiabu conjunctos. Quod. vero parte
altera longivres ex copulatione parium, procreantur,
nunquam ab alteritatis varietate separantur.

CAPUT XXXVIL
Alternatim posil's quadratis, et parte altera longiori-
bus, qui sit eotum consensus, in differentia et in pro-
portione.
- Nlud igitur perspiciendum est, quod si idem tetra-
goni et parte altera longiores disponantur, ita ut

giores sese superabunt, tantum quod geminatis sum-~
mulisnaturalis numeri @it progressio. Quod mirom
videri non debet, nos enim ipsas summas tetragone-
rum el parte altera longiorum gem:namus ad p imas
secundasque proportivnes.
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Exrdem quoque differentie, mirabilem in modum 2
tolo per sequemtes part's, et per easdem unitates
quibus superius creverunt, progrediuntur. Namque
inter unum et duo tantuwn unitas intercedit, quz uni-
tati cui 2qualis est totum est, binarii vero, medie-
tas. Eodem modo inter 2 et 4 tantum duo sunt, qui
binarii totum sunt, quaternarii medietas. Inter qua-
terparium vero-et senarium iidem duo sunt, ad qua-
ternarium mcdietas, ad senarium pars tertia. Tres vero
qui sequuntur, qui inter 6 et 9 constituti sunt medii,
sunt quidem senarii dimidium, parsvero tertia nove
narii. Et rur-us ternarius, qui novenatii tertia pars esr,

alternatim sibi permixti sint, tanta in his est conjun- D duodenarii quarta est, et ad eumdem modum usque

ctio, ut alias sibi in eisdem proportionibus commu-
nicent, discrepent autem differentiis. Alias vero dif-
ferentiis, pares sini, proportionibus distent. Dispo-
nantur enim in erdinem iidem illi superiores teira-
goni, et parie aliera longiores ab uno.

[ v]2]4[6[9[12f16[20]2[30]
Ergo in superiore formula bhoc maxime intuendumn
est. Namque inter unum, qui est tetragonus, et 2,
dupla proportio est, inter 2 et 4 dupla. Hic ergo te-
iragonus, cum parte altera longiore, atque hic cum
sequente tetragono, eadem proportione junguntur,
differcntiis vero non iisdem. Namque duorum atque
unius sola unitas differentia est, sed iidem duo a

in finem descriptionis, geminatis hujusmodi partibus,
sicut ipsa quoque summarum comparatio geminala
esl, ®quas partium progressiones aspicie

~ CAPUT XXXVIIL.
Probatio, quadratos ejusdem esse nature.

iliud antem apertissimum signum est, omnes tetra-
gonos imparibus esse cognatos, quod in omni dispo-
sitione ab uno, vel in duplicibus, vel in triplicibus
talis nature ordo conseritur, ut aunguam nisi se-
cundum imparem locum tetragonus inveniatur. Dis-
ponamus enim in ordinem’ numeros, primo quidem
duplos, deinde triplos.
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Si igitur in utrisque versibus primos aspicias, sin-

gulos quos invenis, quoniam tetragoni sunt, in im-,

pare loco sunt constituti, quoniam primi sunt. Si vero
tert.u locum repeseris, 4 et 9 uotabis, quorum hic
a duobus proficiscitur, illum ternarius creat, qui
sunt loco impari constituti. Quintum deinde si videas
loeum, 16 et 81 respicies, sed unus a quaternario
nascitur, alterum novenarius creat. Et si nonum lo-
<um rursus aspicias, tetragonos pernotabis 256, 6561,
guorum superior fit a 16, inferior vero ab 81. ldem,
wi in infinitum facere libeat, indiscrepanter incurrit.

CAPUT XXXIX.

DE ARITHMETICA LIB. I,
A positio quod efficit, proportiouale e-t. Ex junctisenim
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proportionibus proportionalitas fit. I tribus autem
terminis minima proportionalitas inveunitur. Fitetiam
in pluribus, sed longior, ut hinarius ad anum, quo-
niam duo sunt termint, duplam obtinet proportionem,
sin vero quatuor contra 2 compares, et hic quoque
dupla proportio est, (uos tres terminos si continue
consideres, ex duabus propertionibus (it proportiona-
Innas. Et est proportionalitas, unum ad duo, et duo
ad quatuor. Est enim propertionalitas, ut dictum est,
col'ectio proportionum in unumque redactio. Fit
etiam et in longioribus. Nam si quatuor illis octo ve-
lis adjungere, et his 16, et his 32, et deinceps du=~
plos qui sequuntur, fit in omnibus dupla proportio.’
nalitas ‘ex proportionibus duplis. Igitur quoties unus

Cubos ejusdem participare substantie quod ab impa- B aique idem te: minus, ita duobus c.rcum se terminig

ribus nascantur.

Ipsi vero cubi, qui quanquam tribus int-rvalis
sublati sunt, tamen propter 2qualem multiplicatio-
nem participant immutabilia substantiz, ejusdemque
natur sunt socii, non aliorum quamn imparium
coacervatione produntur, nunquam vero parium.
Nam si omnpes ab unitate imp.res disponantur, juncti
liguras cubicas explicabunt.

135 |79 fu[13]15][19]21]
{n his igitur qui®primus est potestate et virtute pri-
mum cubum_ faciet. Juncti vero duo qui sequuatur,

ternarius scilicet et guinarius, secundum efficiunt

tubum, qui est octonarius. Juncti autem 3 qui se-
juuntur, seplenarius novenariusqac et 11 cubum fa-

tiunt, qui 27 numero continetur, qui est tertius, Et C

sequentes quatuor, quartum, et qui sequuntur 5,
yuintum, et ad eumdem modum quotus quisque cubus
sfficitur, tot conjunctione impares apponuntur. Hoc
.utem diligentius subjecta descriptio docet :

1|38 |7 /9ln|13]15]17]18
1 8 b1 64
S | secundus| lertius ater | quartus a quiler
4 3 bis tribus ter quatuor quater
2 | duobus
3 bis
5

CAPUT XL.

De proportionalitatibus.

Et de his quidem sufficienter dictum est. Nunc res
admonet, quedam de proporlionibus d'spalantes,
quz nobis vel ad musicas speculationes, vel ad astro-
nomicas subtilitates, vel ad geometrice consideratio-
nis vim, vel etiam ad veterum lcctionum intelligen-
tiam prodesse possint, arithmetica introductione
commodissime terminare. Est igitur proportionalitas,
duarum vel trium vel quotlibet proportionum, assum-
ptio ad unum atque collectio. Ut autem communiter
definiamus : Proportionalitas est duarum vel plarium
proportionum similis habitudo, etiamsi non eisdem
quantitatibuset differentiis constitute sint. Diff. rentia
vero est, inter numeros quantitas. Proportio est
duorum terminorum ad se invicem quaedam habitu-
do, et quisi quodammodo continentia. Quorum com-

communicat, ut ad unum dux sit, ad alium comes,
ha:c proportionalitas continua vocatur, ut unus, duo,
quatuor. Est enim ®qualitas in his proportionis, et
quemadmodum sunt 4 ad 2, sic sunt duo ad unum.
Et rursus, quemadmodum unus ad duo, sic duo ad
quatu-r. Et secundum quantitatem quoque wumeri,
eodem modo est. Quantum eniin tres superant bina-
rium, tantum bi .arius un'tatem, et quantum unus a
duobus minor est, tantum binarius a ternario supe-
ratur. Sin vero alius ad unum referfur terminus,
alius vero ad alinm, necusse est habitudinem dis-
junctam vocari. Ut ad xqualitatem guidem propor-
tionis sunt, 1, 2, 4, 8; sic enim sunt quemadmodum
duo ad unum, si octo ad quatuor, et conversimn,
quemadmodum unus ad duo, ‘sic qua'uor ad octo. Et
permutatim, quemadmodum quatuor ad unum, sic
octo ad binarinn, Secundum quantitatem vero nu-
meri, ut sunt 1, 2, 3, 4, quantum enim unusa duo-
bus vincitur, tantum ternarius a quaternario supera-
tur. Et quantum duo ueum vincunt, tanto ternarjum
quaternarius trausit. Permixtim etiam, quanto unus
tribus minor est, tanto binirius quaternario, vel
quanto lernarius unitatem superat tanto binarium
transgreditur quaternarius.

CAPUT XLI

Qua apud antiquos proportionalitas fuerit et quas
posteri addiderint.

Confess® quidem et apud antiquiores nute, qua.
que ad Pythagor vel Platonis vel Aristotelis scien-

D tiam pervenerunt, he tres medietates sunt arithme.

tica, geometrica, harmonica. Post quas proportionum
habitudines, tres alix sunt que sine nomine quidem
feruntur. Yocantur aulem quarta, quinta, vel sexta,
que superius dictis opposite sunt. At vero posteri
propter denarii numeri perfectionem, quod erat Py-

. thagorae complacitus, medietates alias quatvor addi-

derunt, ut in his proportionalitatibas, denariz quan-
titatis corpus efficerent. Secundum guem numerum
et priores quinque habitudines comparationesqug
descripte su. t, ubi quinque majoribus proportioni-
bus, quos vocavimus duces minores aptavimus al.os
terminos quos comiles diximus. Inde etiam in Ari-
stotelica atque Archyte priu: 10, pradicament-ruin
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descriptione, Pythagoricum denarivm manifestum A rentie, proporliones vero alic. Nan:.que duo ad anum

est inveniri. Quandoquidem et Plato studiosigsimus
Pythagore secundum eam disputationem dividit, et
Archytas Pythagoricus ante Aristolelem (licet qui-
busdam sit ambiguum) decem hec preedicamenta con-
stituit. Inde etiam 10 membrorum particule, inde
alia permulta que omnia persequi non est necesse.

CAPUT XLIIL

Quod primum de ea que vocatur arithmetica propor-
tionalitate dicendum est.

Nunc vere de proporuonalu.mbus. deque medic-
tatibus dicendum est. Et primum quidem de ea me-~
dietate tractabimus , qua sccund'm quantitatis
«qualitatem, ncglecta proportionis parilitate, consti-
tutorum terminorum h.bitudines servat. In his aut'm
gnantitatibus medie:as ista versatar, inque his spe-
culanda est, in quibus a seipsis lermini differunt.
Quid autem csset differentia terminorum superius dif-
fluitum est. llanc autem csse arithmeticam medicta-
tem, pumerorum ipsa ratio declarabit, quoniam ejus
proportio in numeré quantitate consistit. Qua igitur
causa est, hujusmodi terminorum habitudinem, id
est arithmeticim, cunctis aliis proportionalitatibus
anteponere ? Primum quod hanc nobis in principio
ipsa numerorum natura, et vis naturalis quantitatis
opponit. Hujusmodi enim proporiiones queque ad
terminorum différentias pertinent, ut paulo post de-
manstrabilur, in naturalis prinum numeri di posi-
tione cognoscimus. . Deinde, quod superiore libro
disputantibus nobis app-ruit, arithmeticam vim geo-

metrica alque musica esse antiquiorem, ct quod illa- C

1a, has simul inferret, sublata vero perimeret. Quare
ordine disputatio progreditur, si ab en prins inchoan--
dum sit medietate, qua in numeri differentia, non in
proportionis speculatione versatur,
CAPUT XL
De arithmetica medietate ejusque preprietatibus.

Arithmeticam medietatem vocamus, quoties vel
tribus vel quotlibet terminis positi , a-qualis atque
eadem differentia inter omn-s dispositos terminos
invenitur. In qua, neglecta proportionis equalitate ,
terminorum tan'um differentiarumaque syeculatio cu-
stoditur, ut 4, 2, 3,4, 5, 6, 7, 8,9, 10. In hac enim
naturalis numeri dispositione , si quis continuatim
differentias terminorum curet aspicere, secundum
arithmeticam medietatem, 2qua terminotum inter se
discrepantia est. Alquales enim sunt d fferentiz, sed
cadem proportio atque habitudo non est. Si igitar
in tribus terminis consideratio sit, continua prop-r- .
tivnalitas dicitur, Sin vero hic alius dux et alius ce-
mes, illic vero utrique sint alii, vocabitur disjuncta
medietas. Si igitur in tribus tantum terminis secun-

dum continuam medncL-lem conspexeris, vel in qua-’

tuor, velin quolibet ali s secundum disjunctam, eas-
dem semper differentias terminorum videbis, tantnm
solis proportionibss permutatis. Id siin uno quis
noverit, reliqua. eum ratio non latebit. Sit continua
medietas 1,2, 3. llic unus a duobus, el duo atribus,
sohs tantwin singu’is distant, ct sunt ex 'em d (o-

duplus est, tres ad duo, sesquialter, et in exteris
idem videbis. Sin autem permiscens et aliquos prac-
teriens eligas, et in h's aliquam speculationem ponas,
idem poterit evenire. Nam si ®quales terminos :nter-
miltas, et sese in priore dispositione pratcreant, si
singulos intermittas, solius binarii notabitu: differen-
tia, sin vero duo praetereas, ternarii, si tres, quater-
marii, el ad eumdem modum uno plus quam inter-
miseris, eritilla quam quarimus differ-ntia terniino-
rum. Namque si in tribus terminis singli relinquan-
tur, binarius semper intererit.

Differeutis.

B /:\//-Pz‘
__l'lv-lzlz [ 4 [
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Intermissi.

Yidesne ut cum superius in naturalis numeri dispe
sitione se lermini singulis prazterirent, pralermissis
duobus et 4, unus ad tres, et 3 ad quinarium com-.
parati, binar‘um solum in diflerentia reti ueri: . Neg
nen etiam in disjuncta eadem versabitur observatio.

Differentize.

RN

‘4] rf61~

Interwis i.

Tal bus igitur vestigiis insistentemn, nulius ab eader
cimilitudine error abducet. Namque si duos inter
mitlas, ternarius differentiam continebit, si tres,
qualernarius, si quatuor, quinarius, ®que in conti.
nuis proportionibus atque disjunctis. Qualitas autem
proportionis eadem non erit, qua-wnvis sint quig
termiui differentiis distributi. Qu d si conversim po-
nantur, ut non eisdem diflerentiis eadem qualitas
proportionis eveniat, geometrica talis proportirnali-
tas, non arithmetica nominatur. Est autem pro-
prium hujus medielatis, quod si in tribus terminig
specu'atio sil, compositis extremitatibus, illa snpima
qu.e inter extremitales est, 1on loco tantum, verum
etiam fit quantitate medietas. Ut si ponan-ur 4, 2,
3, unus et tres quatuer reddunt. Duo vern qui me-
dius inter utrosque est, quaternarii medictas inve-
nitur, Quod si bis medietatem ducas, :quus erit ex-
tremitatibus. Bis enim duo, quatuor creaut. Sin vers
disjuncta sit, quod fit ex utrisque extremitatibug
compositis, ‘hoc ex duabus medictatibus redditur,
Si enim sunt 1, 2, 3, 4, unus ct quatuor quinarium
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treant, duo et lres medii in eumdem rursus quina- A minores comparationes necesse est inveniri. Namque

fium surgunt,
Continua

n

ERR
bis duo

4

Discoutinua

/"\\
) ,J/A
L'%i\zls'QL
N

Est illi hoc quoque sol da proprictate conjunctum,
quod quemadmodum sunt omn s termini hujusmedi
dispositionis ad seipsos, ita sunt d:flerentim ad dif-
ferentias constitute. Namque omnis terminus sibi
ipsi 2qualis est, et differentiz differentiis sunt xquae
les. llud quoque sublilius, quod multi hujus discie
plin® periti, nisi Nicomachus nunquain antea per-
spexerunt, quod in omni dispositione, vel cortinua,
vel disjuncta, quod continetur sub duabus extremi-
tatibus, minus est eo numero qui ex medietate con-
ficitur, tantum quantum pessunt du sub se differen-
tic continere, qu® inler ipsos sunt lerminos consti-
tute. Ponamus enim tres terminos hujusmodi 3, 5,
7. Si igitur tres septies augeantur, in 21 numerom
cadunt, Quod si medium terminum, id est 5, in se-
metipsum multiplicaveris, quinquies quinque faciunt
25. Et hic numerus ab eo quem extremitates colli-
gunt, quaternario major est, quem scilicet differentiz
conficiunt. Inter 3 enim et 5 et 7 bini intersunt quos
¢i in sese multiplices 4 reddunt, bis enim duo, qua-
dor Aent. Recte igitur dictum est, in hac bujusmodi
fispositione qnod continetur sub extremitatibus,

I

in dispositione hac 1, 2, 3, minores sunt termini 4 et
2, majores 2 el 3, et 2 ad unum duplus est, 3 vero
ad 2 sesquialler, sed major est proportio dupli quam
sesquialtera, In harmonica auiem medietate, econ-
trario eveuire contingil. In minoribus enim terminis
minores proportiones, in maoribus mzjor propor-
tionis quantitas custoditur. Harum vero medietatum,
id est asrithmetlice atque harmonice, geometrica
proportionalitas media esse notata est, quz velin ma-~
joribus vel in minoribus terminis, 2quas numerorum
qualitates in proportionalitate custodit. Inter majus
vero et minus , equalitas loco ponitur medietatis. Et
de arithmetica quidem medietate satis diglum est.
CAPUT XLIV

B De geometrica medietate ejusque propietatibus.

Nunc vero qua hanc sequitur geometrica medietas
expediatar, quz sola vel magime proportionalitas ap-
pellari potest, propterea quod in ea eisdem propors
tionibus terminorum, vel in major.bus vel in mino«
ribus speculatio ponitur. Hic enim 2qua semper pro«
portio custoditur, numeri quantitas multitudoque ne«
gligitur contrarie quam in arithnetica medietate, ul
sunt 1,2, 4, 8, 16, 32, 64. Vel in tripla proportione
1, 3, 9, 27, 81. Vel si quadrupla, vel si quincupla,
vel si in quamlibet multiplicitatem numerorum si{
constituta distensio. In his enim «uotlibet terminog
sumpseris , explebunt geometricam medietatem,
quemadmodum ante prior ad sequentem, ita sequens
ad alium. Et rursus, si permixte facias, idem erit,

C Si enim ponantur tres termini.2, 4 et 8, quemadmo-

dumsunt 8 ad 4, ita & ad 2. Atque boc si converlas,
quemadmodum sunt 2 ad 4, ita erunt 4 ad 8.

T 8

Dupla Dupla
Vel si in quatuor terminis, ut sunt 2 et 4, 8et {6,
quemadmodum est primus ad tertium, id est 2ad 8
sic eril secundusad quartum, id est 4 ad 16. Utraque
-enim proportio quadrupla est. Et conversim , quem-
admodum quartos est ad secundum, ita lertius nota-
tor ad primum. Hoc vero etiam disjuncte licet. Nam

winns esse fllo numero qui fit ex medietate, tanium D quemadmodum est primas ad secundum, id est 2ad

Juanium differentiz in se multiplicat® restituunt.

(4)
Z 4

3 (5”71

AR

8 21
Quartum vero proprium hujusmodi dispositionis no-
tatur, quod antiquiores quoque habuere notissimam,
quod in bac proportionalitate vel medietate, in mi-
nosibus termiuis majorcs propertiones, in majoribus

4, sic ter:ius ad quartum, id est 8 ad 16 ; et conver-
sim, quemadmodum secundus ad primum, id est 4

- ad 2, ita quartus ad tertium, id est 16 ad 8, idgue in
emnibus rata consideratione perspicics.

AW
[z | 4« T8 T16]
' ‘\'/ /
\—>\.,/

. ~ Quadrupla Quadra;jla
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Itabet autem proprium hujusinodi medietas, quod in A crescat. UL si sint 2, 4, 8, 46, quod fit ex bis 16, id

omni dispositione secundum hanc proportivualitatem
terminorum differentiz in eadem proporiione contra
se sunt, qua luerint ipsi termiui quorum sunt ipse
lifferentie. Sive enim dupli contra se sint lermini,
duplie erunt etiam d.Merentiz sive tripli triplae , sive
secundum quamlibet muliiplicitatem, e.dem in dif-
ferentiis multiplicitas’ erit, quam prima consideratio
inven'Lin terminis, uy subjecta descriptio monet.
Differentiz duple. .
U288 |16 ] 320 64 [12%]
[ 2[4 ] 8[16]52]a 12836
Termini dupli.

Nulli igitur dubium esse potest, quod cain omnes ter-
mini dupli sint ; ita differentiz quoque eorum termi-
norun duple esse videantur, ut uno minus termino
in differentiis , omnes pene dispositos subter termi-
nos quorum sunt ips2 differentix, superior ordo red-
diderit. E-t etiam aliud proprium, quod omnis ad mi-
norent ajor lerminus eomparatus ipsum minorem
retinet differentiam. Namque binarius ad unitatem
ipsa unitate differt, et quaternarius binario ipso bi-
uario, et octonarius quateriario ipso quaternario, et
deinceps majores alii ipsis minoribus ab eisdem ip-
sis differunt quos numerositate pretereunt. Et foc
quidem in duplici proportione cadit. Sin vero sint
triplices proportiones, major termninus a minore ter-
mino, duplicato minore termino differt. Ut si sint 4,
. 3,9, tres ab imo, binario differunt, in quen un’las,
id est minor terminus duplicatus exundat, et 9 a tri-

hus senario differunt, que.n ternarius duplicatus edu- c

cit. Et in aliis cunctis ejusmodi ratio reperietur. S n
vero quadruplices sint, triplicato minore termino,
major terminus ' minore distabit. Etsi quincupli,
guadruplicato, et si sexcupli, quincuplicato, et una
wminus multiplicatione quam est ipsa minorumad ma-
jores comparalio terminorum, minorem numerus
uajor exsu; erat.

Differentiz duple.
2 | 4|8 |16]32) 64128
|

| 1]
LINEE

I

4|8]l6|52]6t]1‘47]—9.'5—6|—-

Term'ni dupli.
Differenti® triple.

2 | 6 | 18] 34 | 162 | 486 [1458]
| 3 19 |21]80[25]729]2187]
Termini tripli.
Diferenti quadruple. -

5 | 12 | 48 | 192 | 768 | 3072 [12288]
| 16 | 64 | 256 | 1021 | 409¢ ] 1638
Termini quadrupli.

H:ee autem proportionalitas et in aliis omnibus, vel
superparticularibus, vel superpartientibus, invenitur,
hujusmodi proprietate in omnibus conservata, ut in
continua proportione, quod fit sub extremitatibus si
tres fuerint termini, hoc a medictate multiplicata
consurgat. Si enim sint 2, 4, 8, quod fit ex bis 8,
idem fit ex quater 4. Vel si sit in quatuor terminis
I'sjuneta proportio, quod fit sub utrisque extremita-

libus, id duarum wedictat:m multiplicatione con-"

D conservantis.

ex quater 8 reddatur. Exemplar autem nobis maxi-
mum certissimumque sit illud ubi ex zqualitate dixi-
mus omnnes inzqualitatie species fundi. lllic eniw, in
ommibus vel multiplicibus, vel superpartientibus, vel
superparticularibus, vel In c®leris cofijunciis, geo -
metrica proportionalitas custoditur, has omnes pro-
prietates quas supradiximus continens. Quarta vero
est praprietas hujusce medietatis, quod vel in majo-
ribus vel minoribus lerminis xquales semper -pro-
portiones sunt. Namque si ponantur 2, §, 8, 16,52,
64, inter hos omnes dupla proportio est. Apparet
eliam hxc proportionalitas in binis proportionibus,
ab unitate alternalim parte altera longioribus qua-
drati-que dispositis, a prima multiplicitatis habitu.

B dive, id est a duplici per cunclas superparticulares

habitudines proportionesjue discurrens, quod sub-
jecta descriptione signatum est.

Tetragonus 1 I
Parte aliera lougior 2 Dupla
* Yetragoous 4 Dupla
Parte altera longior (] Sesquisliera
‘Tetrago.us 9 I_ Sesquialtera
Parte altera longiir 12 Sesquitertia
Telragonus 16 Sesquitertia
Pacle altera longior | = 29 TSmuMuw
‘l'etragonus | 2% Sesquiquarta
Parte altera longior 30 Sesquiquinta
Te'ragonus .76 Sesquiguinta
Parte altera longior 43 Sesquisexta
Tetragonus 4 Segquisexta
CAPUT XLV.
Quee medistates, quibus rerum publicarum statibus
comparentyr.

Atque ideo arithmetica quidem ei reipublica com.
paratur quge paucis regitur, idcirco quod in minori-
bus ejus terminis major proportio sit. Musicam vero
medielatem optimatum dicunt esse rempublicam,
ideo quod in majoribus terminis major proportiona-
litas invenitur. Geometrica med'etas, popularis quo-
dammode et ex 2qualitate eivitalis est. Namque vel
in majoribus, vel in minoribus, quali omnium pro-
portionalitate componitur, et est inter omnes paritas
quedam medietalis. 2quum jus in proportionibus

CAPUT XLVL.

Quod uperﬁcm #na tantum in proportionalitatibuy
medielate jongantur , solidi vero numeri duabus me
dietatibus in medio collocantur
Post baec igitur tempus est ut expediamus nunc

quiddam nimis utile in Platonica quadam disputa-

tione, quz in Timaei cosmopeia haud facili cuiqnam
vel penetrabili ratione versatur. Omnes enim planx

(igure quz nulla altitudine crescunt, una tantum me-

dietate geometrica continuantur, alia que jungat non

potest inveniri; unde duo tantum in his intervalla

sunt constituta, a primo scilicet ad medium, et a

medio ad tertium. Si vero fuerint cubi. duas tantum

hiahebunt medietates, ubi tertia inveniri non poterit,

v
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sccundum geometricam scilicet proportioneni. Unde A ximi et medii contra differentiam medii atque par-

form:e solide tria intervalla dicuntur habere. Est
enim unum intervallum a pri.mo ad secundum,eta
secundo ad tertium, ct a tertio ad quartum, quz est
scilicet postréma distantia. Rectz igitur et plan® fi-
gure duobus intervallis et solid.c iribus contineri di-
cuntur. Sint enim duo tetragoni, 4 scillcet et 9, ho-
rum igitur unus tantum medius in eadem propor-
tione constitui potest. Nainque senarius ad 4 sesquis
alter est, et 9 ad scnarium eodem modo sesquialter.
Moc autem idcirco evenit, quod singula latera, sin-
gulorum tetragonorum efliciunt senariam medietatem.
Namque quaternarii tetragoni latus binarius est,
novenarii ternarius; hi ergo multiplicati senarium
perfecerunt. Bis enim tres senarius est. Et quotiens-
cunque, datis duobus tetragonis, eorumn medietatem
i volumus invenire, latera eorum multiplicanda sunt,
et qui ex his procreabuntur, medietas est. Si autem
cubi sint, ut 8 et 27, duce tantum inter hos eadem
proportione medietates constitui queunt, 12 scilicet
ct 18, namque 12 ad 8, et 18 ad 27, sesquialtera tan-
tum proportione junguntur. In his quoque eadem la-
terum ratio est. Namque ex uno cubo qui propin-
guior est, una medietas duo latera eolligit ; ex al-
ternatim vero posito, unum. In alia quoque med‘etaie
idem est. Ponantur enim duo cubi, et in medio eo-
rum due mediclates guas superius diximus, 8, 12,
18, 27, octonarii igitur latus est binarius, bis enim
bini bis octonarium fecerunt. Ternarius vero 27 cu-
bhi latus est. Ter enim tres ter 27 restituunt. Medie-
tas igitur quz juxta octonarium est, id est 12, muta-
tur duo latera ex propinquo sibi octonario, et aliud
unum latus ex altrinsecus posito 27 cubo. Bis enim
Dini ter 12 pandunt, Et 18 eadem ratione duo latera
a propinquo sibi 27 cubo colligit, et unum ab altrin-
secus posilo octonario. Tres enim ter bis 48 conclu-
dunt. Hoc autem universaliter speculandum est, si
teiragonus tetragonum multiplicet , sine dubio tetra-
gonus provenit. Sin vero parte altera longior tetra-
gonmn multiplicet, vel tetragonus parte altera lon-
giorem nunquam tetragonus, sed semper antelongior
crescit. Rursus si cubus cubum multiplicaverit, cubi
forma conficitur. Si vero parte »ltera longior cubum,
vel cubus parte altera longiorem, nunquam cubus
procreabitur, hoe scilicet secundum similitudinem
paris atque imparis. Par enim parem si wultiplicet,
semper par nascitur, et impar imparem si multip!i-
cel, impar continuo procreatur. Si vero impar parem,
vel si par imparem maultiplicet, par semper exoritur.
Hoc autem facilius cognoscitur ex lectione Platouis
inlibris de Republica, eo loco qui nuptialis dicitur,
quem cx persona Musarum philosophus introducit.
Sed nunc ad tertiam medietatem redeundum est.
' CAPUT XLVIL
De harmonica medietale ejusque proprietatibus.

Ilarmonica autem medietas est quz neque eisdem
differentiis, nec ®quis proportionibus constituitur,
s-d illain qua quemadmodum maximus terminus ad
yarvissimun terminum ponitur ; sic differentia ma-

B

c

vissimi comparatur. Ut 8i sint 3, 4, 6, vel si 2, 3, 6.
Senarius enim quaternarium sua terlia parte superat,
id est duobus ; quaternarius vero lernariumsua guaria
partesnpervenit, id estuno; et senarius ternarium sua
medietate, id est tribus, ternarius vero binarium sua
parte tertia, id est unitate transcendit. Quare in his
neque eadem proportin terminorum est, neque sunt
emdem differentizz. Est aulem quemadinodum maxi-
mus terminus ad parvissimum terminum , sic diffe-
rentia maximi et medii ad differentiam medii atque
pestremi. Namque in hac proportione, que est, 3,4,
6, major terminus, id est senarius ad parvi:simum
terminum ternarium duplus cst, et differentia ma-
ximi et medii, id est senarii €L qnaternarii, duo sci-
licet ad differentiam medii et vltimi, id est quater-
narii alque ternarii, que est unitas, dupla perspici-
tor. Sed hoc quoque subjecta descriptione mor-
strator : .

D.fferentize duple Differenti® teipl®

1 | 2 1 ! 3
ST 8 3 [ S [T
Tvermipi dupli Termini tripli

Habet autem proprictatem, quemadmodum dictnry
est, contrariam arithmetice medietati. Tn illa cnim,
in minoribus terminis major erat proportio, in ma-
joribus minor ; in hac vero , in majorihus quidem
terminis major est proportin, in minoribus vero mi-
por. Namque in hac dispusitione 3, 4, 6, tres ad
qwatuor comparati sesquitertiom habitudinem, sex
vero ad quatuor sesquialteram reddunt; sed major
est proportio sesquialtera asesquiter tia, tantum quan-
twm pars lertia medietate transcenditur. Juste igitur
medietas quedam geometrica proprieque esse pro-
portionalitas judicatur, s€ilicet inter eam ubi i ma-
joribus terminis minor est proportio, et minoribus
major, et int r eam ubi in majoril.is major est, in
winoribus minor. Illa est enim vere proportit nali-
tas que, medietatis quodammodo locum oltinens, et
in wajoribus et in minor.bus, xqualibus j roportio-
num comparationibus continetur. Hoc quoque signum
est, duarum extremitatum mediam esse quodammodo
geometricam propoitionem. Namque in ar.thmelica
proportione , medius terminus eadem sua parte, et
minorem precedit et a majore preced tur, scd alia
parte minoris, alia vero parle majoris. Sit enim
arithmetica dispositio 2, 3, 4. Ternarius igitur nu-
merus binarium tertia sua parte precedit, id estuno,
et a quaternario tertia sua parte praeceditur, id sl
uno. At vero lernarius b n eadem parle minoris mi-
norem vincit, vel majoris a majore superatur. Nam-

- que minorem, id est binarium, uno superat, id et

ipsius medietate | inarii , a quaternario vero uno 1e-
linguitur, qu.c pars quaternarii quarta est. Recte
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Igitur dictam est medium terminum in hujusmodi A neque solum in terminis speculatiorem proportionis

medietate eadem sui parte et minorem vincere ct a
majore superari, sed non eisdem partibus, vel mino-
ris minorem transgredi, vel majoris a majore tran-
seendi. Contrarie harmonica medietas proporliones
habet. Namque non cadem parte sua, medius term’-
nus in hac proportione vel minorem vincit, vel a mo~
jore superatur, sed eadem parle minoris minorem
Buperal , qua parle majoris a majore superatur,
In hac enim dispositione baimonica, quax est 2, 3, 6,
ternarius bi arium tertia sui parte vincit, idem ter-
narius a senario tota sui quantitale superatur, id
est tribus. Idemque ipse ternarius, medietate m'noris
vincit minorem, id est uno, et medietate majoris a
majore lermino vincitur, id est tribus. Senarii enim

habet, neque solum in differentiis, sed in utrisque
communiter. Quarit enim ut quemadimodum sunt ad
se extremi termini, si¢ miajoris ad medium differen-
tia, contra differentiamn medietatis ad ultimum. Ad
aliquid autem, considerationem harmonie preprie
esse, in primi libri rerum omnium divisione mon-
stravimus. Ipsarum quoque musicarum consonantia-
rum quas sympho: icas nominant proporliones, in
hac pene sola medielate frequenter invenias. Nam-
que symphonia diatessaron, quze princeps est et
quodammodo vim ohtiuens elementi, constituta sci-
licet in ep'trita proportione, ut est quaternarius ad

ternarium, in ejusmodi harmonicis medietatibus in-

venitur. Sint enim ejusmodi harmonicxz medietatis

medietas ternarius est. In geometrica vero medietate, B lermini querum extimi dupli sint, et rursus alia hu-

neque eisdem suis partihus medius vel vincit mino-
rem, vel a majore vincitur, neque eadem par:e vel
wniuoris minorem ruperat, vel majoris a majore re-
linquiiur, sed qua parte suax medius terminus iino-
rem superat,, eadem parte sua major {erminus me-
dium vincit. Quod est ut medietas atque extremitas,
#qualibus medietatem et extremitatem reliquam suis
partibug supervadant. In hac enim dispositione, que
est4, 6,9, te tia sui parte medius senarius quater-
-narium superat, id est duobus, et tertiasui parte rur-
‘Bu8 novenarius senariumn vineit, id est tribus. Habet
aulem al am proprietatem harmonica medielas, ut
cum du:s extremitates in unom redactas, medieas
multiplicaverit,, dupla quantitas colligitur, quam si

se multiplicent duz extremitates. Sint enim bi ter- G

mini 3, 4, 6. Si igitur ternarium et sena:ium jungas,
novenarium facies, qui per quaternarium ductus 36
efficit. Quod si se ips® extremitates multiplicent, et
flant tres sexies, 18 conficiunt, quod est priorissum-
sz dimidium.

CAPUT XLVIH.

Quare dicta sit harmonica medietas ea quee dig sta est.

Considerandum forsitan videatur cur hanc harmo-
n'eam medietatem vocemus. Cujus hme ratio est,
quoniam arithmetica dispositio sequas tantum per
differentias dividit quantitates, geometrica vero tor-
minng ®qua proportione conjungit. At vero harmo-
nica ad . a'iquid quodammodo relata consideratione,

jusmodi dis;ositio quorum extimi tripli.
| 314161 {2]3])e

Senarivs ig'tur ad ternarium duplusest. ldem autem
in alia dispositione, semnarius ad binarium triplus.
Horum igitur si differentias colligamus et ad se invi-
cem comparemus , epitrita proportio coligitur, unde
diatessaron symphonia resonabit. Inter 3 enim et 6
ternarius esl, el inter binarium el senarinm quater-
narius, qui, sibimet comparati, sesquitertiam efficient
proportinncm.

{1 5 1 &+ 1 6 ]

distessaron = i sesquitertiem
i 2 1T 35 { 6 |

In eadem quoque medistate et diapente symphonia
componitur , quam sesquialicra habitude restituit.
Nam in utrisque dispositionibus his qua subjecie
sunt, in duplici senarius ad quaternarium sesquialter
est, in triplici ternarius ad binarium, ex quibas atrise

p ves diapeatc symphonia conjungitar.

diapente
sesquialte:a

sesquialt ra
- diapente

Post hanc autem diapason consonantia, quwx fit cx
duplici, ut est in subjecta formula.



N

"us DE ARITNMETICA LIB. 11

. Bi58
‘Duplex A Differentia.
Diapason .
—_ 1
[ Dapfm \[ Dapir i A 3
[Tz [ 4 | 6 | 2
- - 2
In trip'ici quoque dispositione, simul diapente ot ’g:
diapason symphonia componitur, § rvans sesquialte- ?‘, .
tam et duplicem rationem, quod subjecta descriptio o .
docet. - [3 3 6|
Sesquialtera. Duplex. Termini.
Diapente Diapason.

In triplicibus quoque extremitatibus, major differen
Blia ad minorem differentinm quadrupla est, el bis

I

déapason symphoniam emiltit. Namque in disposi
tione 2, 3, 6, extremorum d:(Terentia est, id esl se

N

~ Triplex
Diapente et diapason.

Et quoniam triplus duas coutinet consonantias, dia-
pente, scilicet, et diapason, in bujus triplicis posi-
tione in differentiis eumdem rursus triplum reperie-
mus, secundum subter descriptum modum.

Triglus diapente et diapason.

: 1 | 3
[z | 3 [ 6 1
Termini.

In dwpla vero disposilione, major terminus ad medlii
termini contra se differentiam, triplus est, el rursus

winor terminus ad medii contra minorem terminwn
romparati differentiam, triplus est.

Differentiz.,
112
2 -
£5 13
N 23
S8 @2,
S 2%
S <
£3 3
2
|3 141 6]

T'ermini. .
Illa autem masxima symphonia que voeatur bis dia-
pason, velut bis duplum, quoniam diapason sympho-
nia ex duplici proportione colligitur, huic se junctu-
rx harmonic medietatis interserit. Nam in duplici
proportione, medius terminus ~d minoris suique dif-
ferentiam quadruplus invenitur.

5 | 6 | _
/ .
P

narii et binarii, 4 ; minor vero differentia, id-es
ternarii et binarii, unus; 4 autem uno quadrup's

major est relatione, qux comparatio bis d:apasun
consonantiam (enel.

)
Quadrup'us bis diapason.

I ) CAPUT XLIX.

De geometrica harmonia.

Vocant autem quidam hapmonicam hujusmodi me
dietatem, idcirco quod semper hzc proportionali'a
geometrice harmoniz cognata est, harmon'am au-
tem geometricam, cubum dicunt. lta enim ex longi
tudine in laiitudinem distentus est, et in altitudinis
cumulum crevit, ut ex ®qualibus pr ficiscens, ad
xqualia perveniens, ®qualiter totus +ibi conveniens
creverit. Hee antem medictas, in emnibus cubis qua
est geomelrica harmonia perspicitur. Omunis enim
eubus habet latera 12, angulos 8, superiicies 6.
ic autem ordo et dispositio harmonica est. Dispo-

nantur en'm 6, 8, 12; hic ergo quemadmodum est
mojor terminus ad parvissimum, ita differentia ma-

D joris et medij ad parvissimam comparatur,

Differentiz duple,

Supficies m Lalera
[ =z 4\
8 1z

'/ 6

Dupli termini.

Perpensi namque 12 ad sex dupli sunt, differentia ver1
12 et octonarii quaternarius es!, octomarii vere o
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senarii duo, dupla autem ratione distabunt duobus A dispositione 10, 25, 40. Vides enimn ut quindenz sese

quatuor comparati. Rursus octonarius, qui medietas
¢ 1, alia sva parte minorem precedit, et alia sua
parte a majore preceditur, e:dem autem parte mi-
noris minorem superat qua parte majoris a majore
superatur. Rursus si extremitates in nnum redigan-
tur el 2 medietate octonario multiplicentur, duplus
eritab eo numero quem solz extremitates mullipli-
cate perfecerint. Omnes autem in hae dispositione
symphon as musicas invenimus. Diatessaron quidem
est octo ad sex, quoniam proportio se-quilertia est.
At diapente, 12 ad 8, quoniam ea qu:c sesquialiera
comparatio diciter, in ea diapente consonant:a repe-
ritur. Diapason vero, qua ex duplici nascitur, ex 12
ad sex compositione producitur. Diapason vero et
diapente, que triplicis obtinet rationem, fit ab ex-
tremitatum differentia, ad differeatiam minorem.
Namgue duodenarii et senarii sex differentia est;
minor vero est differcatia octonarii et senarii, id est
2. Qui senarius ad binarium triplus cst, et diipa.on
simul ct diapente consonantia sonant. llia vero major
consonantia qua cst bis diapason, qux ex quadruplo
fit in medii termiui, iJ est octonarii, et ejus differen-
tie comparatione perspicitur, que inter octonarium
senariumijue reperitur, Quare proprie atque conve-
nienter hujusmodi proportionalita, harmonica me-
tietas appellatur.

CAPUT L.

Quemadmodum constitutis altringecus duo@us terminis,
. arithmetica, geometrica, el harmonica inler eos me -
dietas alternetur, atgue de eorum generationibus.

Nos autem pres are debemus, quatenus quemad-
modum d.to calamo, extremis foraminibus manenti-
bus musicis mos est, ut medivm foramen permutan-
tes, atque aliud aperientes, aliud digitis occludentes,
diversos emitiant sonos, vel cnm duabus alwrinsecus
protensis chordis, medii nervi sonum musicus vel
astringendo tenuat, vel remittendo gravat, ita quo-
que datis duobas numeris, nunc qu dem arithmeti-
cam, nunc vero geomelricam, nunc autem harmoni-
cam medietalein experiamur insercre, ut rectum
‘propriumque medietatis nomen sit, quo-! manemibus
extremitatibus huc atque illuc ferri permutarique
videatur. Poterimus autem hanc in duobus altrinse-
cus positis termiuis, vel paribus vel imparibus per-
mutare, ita ut cum arithmeticam ponimus medieia-
temdifferent:aram tantum ratio 2qualitasqu:servetur,
Cum veru geometricam, rata se proportionum jun-
ctura custodiat. Sin autem harmoni a fiat differen-
tiarnm comparatio, ab terminorum proportione non
Jiscrepet. Et sint quidem primo pares posite qae-
dam extremitates, inter quas has omnes medict.tles
oporteat internectere, 10 et 40. Prius igitur arith-
metica medietas aptetar. later hos ergo si 25 posuero,
erit mihi arithmetica proportio differentiarum quan-
titate isnmutabiliter custod 13, in huiugsmodi, scilicet

summul® quantitate transcendant.

7] [0]2] RED
[T 40 [10]20 [0 ]T10] 16, 0]
arith. geom. music.

Omuesque proprietates, quas supra diximus in me-
dietate arithmetica convenire ab hac hujusmodi
dispositione non reperies alienas. Namque quemad-
modum unu:quisque eorum terminus ad seipsum est,
quoniam sibi =qualis esr, ila suntad se invicem dif-
ferentiz quoniam sibi sunt &quales, et quanto major
terminus medium transit, tanto medius vincit mina-
rem. El extremilatum aggregatio duplex est medie-
tate, et minorum terminorum proportio major est
illa comparatione, que inter. majores terminos ‘con-
tinetur. Et tanto minor est numerus qui fit ex multi-
plicaiis extremitatibus, ab eo qui fit ex multiplicata
medietate, quantum eorum differenti® multiplicate
restituunt. Illud quoque quod medietas eadem sui
parte et a majore vincitur, et minorem ipsa superve-
nit, non eadem autem parte minoris minorem transit,
vel majoris a majore relinquitur, que omnes scilicet
proprictates non alterjus nisi arithmelice medietatis
sunt. Quod si superius dicta meminerit lcctor, ita
esse indubitanter intelliget. Rursus si inter eosdem
10 et 40 viginti constituam, stalim geomelrica me-~
dietas cumn suis proprietatibus cunctis exoritur,
arithmetica medietate pereunte. In hac enim disposi-
tione 10, 20, 40, quemadmodum est major ad me-
dium, sic medius ad extremum. Et quod continetur
ab extremitatibus, 2quum est ei qu'd a mulvplici
medietate completur. Differenti® quogque eorum in
eadem sunt proportione qua termini. Crementum
vero el imminutio proportionum secundum terminos
nulla est, sed majorum termi:orum proportio a mi-
norum terminorum proportione non discrepat. Si
vero harmonicam medietatem coujungere velim, 16
mibi numerus inter exiremitates utrasque ponendus
est, ut sit hoc modo 10, 46, 40. Nunc igitur licet in
hujusmodi dispositione omnes harmonicas proprieta-
tes agnoscere, qua enim maximus ad parvissimum
terininus proportione jungitur, eadem proportione
differentiz ad se invicem comparantur. Et quibus
pa:tibus majoris a majore medius vincitur, eisdem
partibus minoris prazterit minorem. Suis vero noa
eisdem vel a majore vincitur, vel transit minorem.
Et in majoribus terminis major est proportio, in mi-
noribus minor, Et si in unum extremitates redigantur,
et medietatis quantitate concrescant, duplus inde
conficitur numerus ab eo qui ex solis multipicatis
extremit.tibus procreatur. Atque hoc quidem in ter-
minis paribus constitutum est. Al vero si impares
proponantur, ut sunt § et 43, aptatus medius 25,
arithmeticam proportionem medietalemgue constituit.
Nam si sint 5, 25, 45, eadem sese numerorum quan-
titate termini transgredientur, et omnis superius di-
cta proprietas arithmetice medietatis in his terminis
custoditur. Sed si 13 numerum medinm ponam, ut
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sint 5, 15, 45, in geometricam medielatem termini A gnitionis eorum versatur uilitas. Cateras autem

relabuntur, mqualibus terminorum ad se invicemn

proportionibus custoditis. Novem vero si inter utros-

que terminos ponam, ut sint 5, 9, 4, 5, (it harmo-
nica medietas, ut qua summa maximus numecrus par-
visgsimum precedit, eadem major diffcrentia mino-
rem differentiam vincat. Qua vero disciplina hujus-
modi medietates reperiri possimus, expediendum est.
Datis duobus terminis, si arithmeticam medietatem
constituere oportebit, utraque est extremitas conjun-
genda, quodque ex ea copulatione colligitur dividen-
dum, isque numerus qui ex divisione redactus est,
aritbmeticam medietatem inter extremitates locatus
efficiet : ut 10 et 40 si junxero efficiunt 30, quos si
dividam, 28 redduntur. Hic erit medius terminus se-

pratereundo transcurrimus, idcirco quod non mul-
tum nobis in lectionibus prosunt, sed tantum ad im-
plendam denarii numeri quantitatem. Quz, ne lateant
neve sint aliquibus ignorat®, depromimus. Videntur
enim ha supradiclis medietatibus esse contrariz, ex
quibus originem trahunt. Ex his enim eliam ist=
sunt constitulz. Est aulem quarta medietas qua op-
posita videtur harmonicz, in qua tribus termiuis po-
silis, quemadmodum est maximus terminus ad par-
vissimum, sic differentia minorum ad differentiam
maximorum. Ut sunt 3, 5, 6, sex ad ternarium du-
plus. Et sunt minores 5 et 3, maximi vero hujus dis-
positionis 6 et 5. Differentia vero minorum, quinarii
scilicet et ternarii 2 sunt, majorum, quinarii et se.

cundum arithmeticam proportionem. Vel si illam B narii, 41, qui 2 ad unum comparati duplum faciunt,

nuomerum quo major minorem superat dividas, eum-
que minori superponas, quodque inde econcrescit
medium ponas, arithmetica medietas informatur,
Nam 40 denarium tricenario superat; quem si dividas
15 fiunt; hunc si minori, id est denario, superposue-
ris, 20 et 5 nascentur ; quem 8i medium constituas,
arithmeticz medietatis ordo formatur. Geometricam
‘vero si rationem vestiges, ejus numeri qui sub utris-
que extremilatibus conlinetur, tetragonicum latus
fnquire, et hun¢c medium pone. Nam sub 40 et de-
nario numero 400 continentur. Si enim denarivm in
40 multiplices, hic numerus crescit. Horum igitur
quadringentorum require tetragonicum latus, hi sunt
20. Vicies enim 20, 400 efficiuntur. Repertum ergo

latus quadratum, medium constitues. Vel si eam pro- G

portionem quam inter se dati termini custodiunt di-
vidas, et id quod relinquetar medium terminum po-
nas. Namque 40 ad denarium quadruplus est. Igitur
quadruplum si dividas, duplum facies, qui est scilicet
20, Nam 20 ad denarium duplus est. Hunc si medium
conslituas, medietatem geometricam perferet. Har-
monicam vero medietatem, tali modo reperies : diffe-
rentliam terminornm in minorem terminum multi-
plica, et post junge terminos, et juxta eum qui inde
confectus est, commitie illum numerum qui ex diffe-
rentiis et termino minore productus est. Cujus cum
latitudinem inveneris, addas eam minori termino, et
guod inde colligitur medium terminum pones, 10
enim et 40, 30 sunt; quem si multiplicas in dena-

rium, id est in minorem, decies 30, oportet 300 efti- D

cias. Quos 300 juxta enam committe qui ex junctis
utrisque confectus est, id est juxta 50, facient enim
quinquagies senos, et invenitur latitudo senarius.
Hune igitur si minori termino addas, facient 16, et
hic numerus medius constitatus inter 10 et 40, har-
monicam proportionem medietatemque servabit.
CAPUT LI
‘De tribus medietatibus que harmonice et geometrice
contrarie sunt,

Hz quidem sunt apud antiquiores inventz pro-
batzque medietates, quas idcirco longius enodatius-
que tractavimus, quod h® maxime in antiquorum
lectionibus inveniuntur, et ad omnem pene vim ¢o-

Patrorn. LXIII,

Ergo quewadmodum est maximus terminus ad par-
vissimum, sic minorum terminorum differentia ost ad
differentiam maximorum.

Differentiz duple.

z | 1] .
A3 1 5] 6]

Termioi extremi dupli.
Liquet antem oppositam et quodammodo contrariam
esse hanc medietatem harmonicz medietati, idcirco
quod in illa quemadmodum est maximus terminus ad
parvissimum, sic majorum terminorum differentia
ad differentiam minorum. Hic autem econtrario. Est
autem proprium hujus medietatis, quoniam quod con-
tinetur sub maximo termino et medio duplum est
eo quod continetur sub medio alque parvissimo;
sexies enim quinque 30 sunt, quinquies vero tres 5.
Duw vero aliz medietates, quinta scilicet et sexta,
geometrice medietati contrari sunt, et eidem viden-
tur opposite. Est autem quinta medietas, quotiens
in tribus terminis, quemadmodum est medius termis
nus ad minorem terminum, ita eorum differentia ad
differentiam medii aique majoris. Nam in hac dispo-
sitione 2, 4, 5, quaternarius ad binarium duplus est;
sed inter quaternarium et binarium duo sunt, inter
quaternarium vero et majorem terminum, id est quin-
que, 1, et duo ad unum dupli sunt.
Differentiz duple.

[ 2 [ 1 7
| U A
Numeri dupli. |

Contrarium autem geometrica medietati in hac pro-
portione est, quod in illa quemadmodum major ter.
minus ad minorem esset, sic majorum differentia ad
differentiam minorum. Hie vero contrarie, quemad-
modum minores ad se termini sunt, sic minorum
differentia terminorum ad majorum differentiam com-
paratur. Est autem proprium in hac quoque disposi-

37
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tions, quod fllud quod ocentinetur sub majore termino A rum differentiam, ut surt 6, 7, 9. Rovem fgitur ad 6

ot medistate doplum est, eo quod sub utrisque exire-
mitatibus ceatinetur. Nam quinquies quatuor sunt
20, quinguies vero 2 sunt 10, et 20 denarii duplus
est. Sexta vero medietas est quando tribus terminis
constitutls, quemadmodum est major terminus ad
smediom, sic minorem terminorum differentia ad dif-
ferentism maximorum. In dispositione enim quae est
4, 4, 6, maximus terminus ad medium sesquialter
est, differentia vere minorum, id est unius et 4, ter-
sarius est, majorum vero, id est quaternarii et se-
naril, binarius.

Differentis s&sqnialurm.

3 7]
[t [ + 1 6

' \_/

Ternarius autem binario comparatus, sesquialteram
habitudinem proportionis efficiet. Eodem autem modo
hec quoque medietas geomelricz contraria cst,
guemadmodum et quinta propter proportionem diffe-
rentiarum a minoribus ad majorgs terminos con-

© versam.
CAPUT LIL
Pa quatnor medasiatthua guae pesteri ad mp.enaum
- denarium lisiitem adjeserunt.

Et h® quidem swnt sex medietates, quarum tres a
Pytbagora usque ad Platonem Aristotelemque mapse -
tunt. Pust vero qul insecuti sunt, has tres alias, de
quibus gupra disseraimus, snis commentariis addi-
dere. Sequens autem ®tas, quemadmodum diximus,
ad implendam denariam quantitatem, alias quatuor
medletates sppossit, quas non adeo quis in veterum
libris invenial. Has fgitur nos quam possumus bre-
vissime disponamus. Prima enim qux e-t earum, in
ordine vero septima medietas, hoe modo conjungitur,
cum in tribus terminis, quemadmodum est maximug
terminus ad ultimum, sic maximi et parvissimi ter-
mini differentia, ad minorum differentiam terming-
rum, ut in hac dispositione 6, 8, 9. Novenarins igi-
tur ad senarlum sesquialter est, quorum est differen-
€ ternarius. Minorum vero terminorum, id est octo-

narii et senarii, binarius differentia est, qui ad su- g

periorem ternariym comparatus, facit sesquialteram
proportionem,

Differentis sesquisiterp,

L el 8 | 51
Tormigus sesquiaiter.
Seeunds wero inter gquatuer, sed octava in ordine
proportionalitas est, quotiens ta tribus terminis,
gquemadimodum sanl extremitates ad se invicem com-
rarale, sie eorum differentia ad majoru'm' termino-

sesquialter est, el eorum differentia ternarius est,
qui comparatus contra majorum differentiam, id est
septenarii et novenarii, qui binarivs est, reddit ses-
quialteram proportionem.

Tertia vero inter has sequentes quatuor, nona aetem
in ordine proporio est, quando tribus terminis pe-
sitis, quam proportionom medius terminus ad pes
vissimum castodit, eam rvelmel esutremorum &iffn

4 rentia ad mineram differéniiam oomparata, wt 4, 6,

7. Etonim 6 ad 4 sesquisiter est, quoram est diffe-
ventia binarius; septenarii vere et cquatermarii, tep
narius differentis est, quem si ad supsriorem bina-
rium comparemus, sesquisliera proporiions conjun~

gltur.

dnrt; wvera, quxa in erdine dacims est, eonsideratwy

¢ io wibus terminis, cym $ali propertions madips tan-

minus ad pervissimusm eampazatur, quali exiremerm
diferentia conira msjorum deyminorum differen-
sam progortione canjengilur, UL semt fres, quine
que, oetn. Quinaring cnimt medins termines, od tevr
mariom supeshipartions ost. Extremomn vere differ
roatia, solonarii seliicst et termarii, quiverins, qui
esmparatus ¢onire majorun lerminoram differentians,
sciliost quinarii ot antonarii, qui est ternarius, otipse
quoque seperbipartivns invenitar.
CAPUT LUIL
Bispesitia docern medisiatum.
Disponambs igitur cunctas medistates in onlinom,
Ut owjusmodi ommes siat, [acillime possist ime
telligi.

[ Arithmetica "1 Prima 1121 3 [
v - vy —————
G eomelrica Secunda | 1 2 1.1

PPv— = rave j oot
Harmounica Tertia 3 [} 6
" Contraria harnionics Quarta T T
7 Coniraria grometrice Qmula a | 2| 8|5
“Contraria geometric® | Sexta | 1 1 4|
Inter & prima "Seplima | 6 9
Inter 4 secunda | Octava [} 1 9
Inter 4 tertia Noap Ay e-) T
Tater 4 quarta Decima 1 L] !
' CAPUT LIV,

De mazima et perfecta symphonia, que tribus disten-
ditur intervallis.

Restat ergo de maxima perfoctaque harmpnia dise
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serere, qu tribus intorvallis canstituta, magnam vim A oclonarius senarium superat, id est parte tertin, ea-

obtinet in musici modulaminis lemperamentis et in
speculatione naturalium quastionum. Etenim per-
fectins hujusmodi medietate nihil poterit inveniri,
qu tribus intervallis producta, perfectissimi corpo-
vis naturam substantiamque sortita est. Hoc enim
modo, cubum queque (rina dimensione crassalum,
plenam harmoniam esse monstravimus. Hec autem’
hujusmodi invenietur, si duobus terminis conslitutis,
qui ipsi tribus ereverint ingervallis, longitudine, lati-
tudine et profunditate, duo hujusmodi termini medii
fuerint constituti, et ipsi tribus intervallis notati, qui
vel ab ®qualibus per ®quules aqualiter sint pro-
ducti, vel ab inzequalibus ad inequalia 2qnaliter, vel
ab inequalibus ad ®qualia cequaliter, vel quolibet

dem duodenarii parte, oclonarius superawr. Quatuor
enim quibus octonarius a duodenario vincitur, duo-

denarii tertia pars est. Et st extremitates jungas 6
scilicet et 12, easque per oclonarium medium multi-
plices, 144 sung; Quod si se extremitates multipli.
cent, sex scilicet et 12, faciend 72, quo numero 144
duplus est. Inveniemus hic quoque omnes musicas-
consonantias.Namque 8 ad 6 et 9 ad 12 comparaii ses-
quiterfiam proportionem reddunt, et simul diatessa~
ron consonantiam. Sex veroad 9 vel 8 ad 12 com-
parati, reddunt sesquialteram proportionem , sed
diapente symphoniam. Duodecim vero ad senarium
eonsiderati duplicem proportionem, sed diapason
symphoniam canunt. Octo vero et 9 ipsi coptra ‘se

alio modo, alque ita com harmonicam proportionem B_medii considerati, epogdoum jungunt, qui in musico

custodiant, alio tamen modo comparati, faciunt arith-
meticam medictatem, hisque geometrica medietas,
qoe inter utrasque versatur, deesse non possit. In
quatuor enim terminis si fuerit, quemadmodum pri-
mus ad secundum, sic terfing ad quartum, propa=
lionum ratione scilicet custodita, geometrica medic-
tas explicatur. Et quod continetur sub extremitati-
bus ®quum erit ei quod sub utraque medtetate ad
se iuvicem multiplicata conficitur. Rursus, si maxi-
mus quatuor terminorum numerus ad eum qui sibi
propinquus est talem habeat differentiam, qualem
jidem esse maximo propinquus ad parvissimam, hu-
jusmodi proportio in arithmetica consideratione pro-
ponitut. Et extremorum conjunctio duplex erit pro-

pria medietate. Si vero inter quatuor qui est tertius G -
terminus, a qua parte quarti, quartum terminum su-

perel, et ®qua primi a primo superetur, harmonica
hujusmodi proportio medietasque persplcuur et
quod continetur sub extremorum aggrégatione et
multiplicatione medietatis, duplex est eo quod sub

ulraque extremitate conficitur. Sit autem quoddam

hujus dispositionis exemplar hoc modo, 6, 8,9, 12.
Nas igitur omnes solidas quantitates esse non du-

bium est. Sex enim nascuntur ex uno bis ter, 12 au-

tem ex bis duo ter. Horum autem medietates, octona-

rius it semel duo quater. Novenarius vero semel ires

ter. Omnes igitur termini cognati sibi, et tribus in-
tervallorum dimensionibus notati sunt. In his |guur
geometrica proportionalitas invenitur, si 12 ad 8’

vel 9 ad 8 comparemus. Utraque enim comparatio D

sesquialtera proportio est, et quod continetur sub
extremintibus idem est ei quod fit ex mediis. Nam~
que qued fit ex duodecies 6, xquum est ei quod fit
ex oclies 9 : geometrica ergo proportio hujusmodi

¢ést; arithmmetica autem est, si duodenarivs ad nove-

narium, et novenarius ad senarium comparetur. In

utrisque enim ternarius differentia est, ef juncie ex+
tremitates medietate daple sunt. Si enim junxeris

senarium et duodecim facies 18, qui est novenario

medio termino duplus. In his ergo geometricam’

arithmeticamque medictatem perspeximus. Ific quo-
que harmonica medietas invenitur, si 12 ad 8 et
rursus 8 ad 6 ecomparemus. (hia enim purte senarf]

modulamine lonus vocatur, que omnium musicorum
sonorum mensura cominuvis est. Omnium enim est
sonus iste parvissimus. Unde notum est quod dia-
tessaron et diapente consonastiagum, tonus differen=
tia est, sicnt inter sesqditertiom et sesquialterarh
proportionem sola cst epogdous differentia. Ejus
atitéro descriptionis, subter exemplar adjecimus

Proportionalitas gecometrica.
Scsquialters proportiones.

9[#]

NG

1
Extremorum mediorumque muliiplicationes. 4

Proportionafiéss arfthmetics,
Differentis equales.

, 18
Extremitates juncte ad novenarium medium dupl®e sunt,
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Proportionalitas harmonics.
Partes mix;oris majorisque tor‘mlnorum.
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* Juncle extremitates et per medium multipheatse.
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Consonanties musics.
Sesquitertia E Sesquitertia
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Diatessaron Diatessaron
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Sefgudtera Diapite

Dupla
Diapason
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"‘ DE MUSICA

LIBRI QUINQUE.

Qu= in margine Glareani editionis e regione textus notata sunt, nos ad columnarum nostrarum calcem esscripsimus.

LIBER PRIMUS.

CAPUT PRIMUM.
Musican naluraliter nobis esse congunctam, et mores
vel honestare vel everlere.

Omnium quidem perceptio sensuum, ila sponte ac
naturaliter quibusdam viventibus adest, ut sine his
animal non possit intelligi. Sed non ®que eorumdem
cognitio ac firma perceplio animi investigatione col-
ligitur. Illaboratum est enim quod sensum percipien-
dis sensibilibus rebus adhibemus. Qux vero sit ipso-
rum sensuum secundum quos agimus natura, et que
rerum sensibilium proprietas, id non obvium neque
cuilibet explicabile esse potest, nisi quem conveniens
jnvestigatio veritatis contemplatione direxerit. Adest
enim cunctis inortalibus visus, qui utrum venientibus
ad visum figuris, an ad sensibilia radiis emissis efli-

C cum sint quatuor matheseos disciplina, cetere qui-

dem ad investigationem veritalis laborent; musica
vero non modo speculationi, verum eliam moralitati
conjuneta sit. Nihild est enim tam proprium ¢ huma-
nitati, quam remitti dulcibus modis asiringique con-
trariis. Idque non modo sese in singulis vel studiis
vel ®tatibus tenet, verum per cuncta diffunditur sia-
dia, et iufautes ac juvenes, necnon etiamn senes, ila
naturaliter affectu quodam spontaneo modis musicis
adjunguntur, ut nulla omnino sit ®tas qux a eanti-
len dulcis deiectatione scjuncia sit. Hinc etiam ine
ternosci potest, quod non frusira a Platone dictum
f est, mundi animam, musica convenientia fuisse
con,unctam. Cum enim 8 ex eo quod in nobis est
junctum convenienterque coaptatum, illud excipimus,

ciatur, inter doctos quidem dubitabile est, vulgus P quod in sonis apte convenienterque conjunctum est,

guoque ipsa dubitatio praterit. Rursus cum quis
triangulum respicit, vel quadratum, facile id quod
oculis invenitur agnoscit. Sed quenam triangali vel
quadrali sit natura, a mathemalico necesse est petat.
& ldemque de cteris b sensibus dici potest, maxime-
que de arbitrio aurium, quarum vis ita sonos captat,
ut non modo de his judicium capiat, differentiasque
cognoscat, verum ctiam delectetur siepius, si dulces
coaptatiqgue modi sint, angatur vero, si'dissipati
atque incohzrentes © feriant sensum. Unde fit, ut

eoque delectamur, nos quoque ipsos eadem similita-
dine ® compactos esse cognoscimus. Amica est enim
- similitudo. Dissimilitudo i vero odivsa atque contra-
ria, Hine eliam morum quogue maxime permuiationes
fiunt. Lascivus quippe animus, vel ipse lascivioribus
delectatur modis, vel szpe eosdem audiens cito cmol-
litur, at frangitur. Rursus asperior inens vel incita-
tioribus gaudet, vel incitatioribus asperatur. Hine
est etiam quod modi musici gentium vocabulo desi-
gnati sunt, ut Lydius modus, et Phrygius. Quo enim

* & Jdem quoque. » Sensibilibus. < Ferient. 4 Fst non legitur. © Humanitati. f Sit. 8 Exnon legitur

» Comparatos. § Vero non legitur.



